ABAI. ON TAP CHU'ONG 1

‘é Kiém tra rén luyén

+De @:

1="Phan 1. Ciu héi tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra Ioi tir cdu 1 dén cau 12. Moi

cau hoi, thi sinh chi chon 1 phwong an.

Cau 1: Pudng cong cho trong hinh bén 13 do thi ctia ham sb nao trong cac ham sé dudi day?

A y=-xX+2x-1. B.y=-xX43x+1. C.y=2x-6x+1. D.y=x"-3x+1.
Loi gidi

Gia str dudng cong hinh bén 1a d thi ciia ham sb: Y =ax® +bx* +cx+d (a # 0) )

Tir d6 thi ham s ta thdy a >0 nén loai A va B.

Do thi ham s6 ¢6 hai diém cuec tri: (—1; 3) va (1; —1) nén chon D.

ax+hb

1 c6 do thi nhu hinh v€ bén dudi. Trong cac hé s6 a, b, ¢ ¢ bao nhiéu
CX—

Cau 2: Cho ham sb y =

s6 duong?

A. 0. B.2. C. 1. D. 3.



Loi giai

Ti¢ém can ding: x=1=1<:>c=1
C

n o a
Tiémcanngang: y=—=-1l<a=-c=>a=-1
c

D6 thi cat truc hoanh tai x=2 nén 2a+b=0 hay b=—2a=2.
Vay ¢6 hai s6 duong.

Cau 3: Puong cong cho trong hinh bén 1a dd thi ctia ham sb nao trong cac ham sé dudi day?

y

o\J1 2 X
al” 5
.3>,
X2 —2X+2 —X*+X+2 X —x+1 —Xx*—x+1
A y=—-——. B.y=———. C.y=———. D.y=———.
X+1 x-1 -X+1 x-1
Loi giai
Do thi ham s6 ¢o tiém can dimg X =1 nén loai A.
Do thi ham s6 ¢o tiém can xién Y =—X nén loai B, D.
D) thi ham sb di qua diém (2; —3). Chon dap 4an C.
A \ A aX2 +bx+1 r A . 1 ~ A e s .7 . <A /.
Cau 4: Cho ham so0 Y= CX—2 c6 do thi nhu hinh v€ bén dudi. Tinh gid tri biéu thuc:
+
T=2a+3b—c.
Ay
2/ .
// 01 X
A. 9. B. 10. C. 8. D. 11.

Loi giai

Db thi c6 tiém can dimg x=-2.



Suy ra —g=—2®C=1.
C

D6 thi ¢6 tiém can xién di qua hai diém: (0;1) va (—1;0) nén c6 phuong trinh:
R Y PN y=x+1.
11

Khi d6 ta co:

2 2 b-2)x+1
lim ax+—bX+1:1<:>a:1; lim X+—bX+1_X = ||m¢:b—2:l<:)b:3
xim X (X+2) x| X+ 2 oo X4 2

Vay: T=2a+3b—-c=2+9-1=10. Chon dap an B.

Cau 5: Cho hamsb f (X) c6 bang bién thién nhu sau:

€ —00 0 2 +oo

f'(x) + 0

0 +

1 +0o
f(z) / \ /
—00 -3

Ham sé d3 cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

A. (2;400). B. (0;2). c. (-31). D. (-o0;1).

Loi giai
Chon B

Dua vao bang bién thién ctia ham s, ta ¢6 ham sé da cho nghich bién trén khoang (0; 2) .
Cau 6: Hamsé Y =—X° +3X® ddng bién trén khoang nao dudi day?
A. (0;4). B (—oo;O). C (2;+oo). D (0;2)
Loi giai
Chon D

. ) x=0
Tacd: Y =-3Xx"+6x=0<
X=2
Ham s6 dong biénkhi Y’ >0 0<x< 2.

Cau 7: Cho hamsb y = f (X) xac dinh va lién tyc trén doan [—2 ; 2] va ¢ db thi la duong cong trong
hinh v& sau.
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------- 4
Piém cuc tiéu cia dd thi ham sb y= f (X) la
A. X=1. B. X=-2. c. M(L,-2). D. M(-2;-4).
Loi gidi
Chon C
Dya vao do thi ham s ta thdy diém cyc tiéu cia do thi ham s6 y = f(X) la M (1;-2).

Cau 8: Cho hamsb f (x) lién tyc trén doan [—2;2] ¢6 db thi nhu hinh v&

Gia tri nho nhét cia ham so trén doan [-2;2] 1a

A.l B. -1. C. 2. D. 3.
Loi gidi

Tt d6 thj ta thay [_rrygl] f (x)=f (1)=-1. Chon dap 4n B.

Cau 9: Gia tri nho nhat cia ham s6 y = Xx* —2x+3 trén doan [2;4] 1a

A. 3. B. -1 C. 0. D. L
Loi giai

y'=(x2—2x+3)'=2x—2.

y'=0<2x-2=0<x=1¢[2,4].

Taco y(2)=3; y(4)=11.



Vay r[T21;|4r]1 y=y(2)=3. Chon dap 4n A.

Cau 10: D6 thi hamsd y = 1+ 2x c6 duong ti€ém can ngang la
A. x=1. B. y=1. C. x=2.
Loi giai
Chon D.
Taco lim 212 _ jim 241y

x—>t0 ¥ —1 x—ot0 ¥ —1

Nén y =2 1a tiém can ngang cta do thi ham so.

. e X —-2x+3
Céau 11: Puong ti€m can xién cua do thi ham so sz la
+
A. y=x-3. B. y=x+1. C. y=-3x+1.
Loi giai

Chon A.
Tap xac dinh: D=0 \{-1}.

Phuong trinh duong ti€ém can xién c6 dang: y=ax+Db.

, - f(x) . x*-2x+3
Trong d6, a= lim ——== lim ———=
x40 X X—>-+o0 X + X

1,

2
b:ﬁm[f(@-a{}:nm(iiigié—xj:nm'3X+3:—3

X—>+00 X—>+0

X+1 x—+0 X 4]

. f(x i
Ta ciing 6 lim (T) =1, lim [ f(x)-x]=-3.
Do d6, dd thi ham sb ¢6 tiém cén xién 1a duong théng y=x-3.
Ix+1 ”
—F1a
3x—9/x +6
A. 3. B. 4. C.2.

Cau 12: Tong sb dudng tiém can cia dd thi hamsd y =

Loi gidi
bap an A.
Tap xac dinh: D =[0;+0)\{1;4} (kiém tra lai tap xac dinh).

e Ax#l
Taco: lim ————

- 0.
x40 3% — /X + 6

Nén ham s6 c6 1 duong tiém can ngang la y = 0.

D. x=-3y+1.

D. 1.



Iim£= lim Vx+1 _—— |im£:—oo
<1 3x-9x+6 =1 3(Vx-1)(Vx-2) o1 3X—9+/X +6

Suy ra duong thing x =1 14 1 tiém cén dung cua d6 thi ham sb.

Jx+1 Jx+1

lim =+o0, lim

H4*3(J§—1)(J§—2) ot 3x_OVx 16

Suy ra duong thang x =4 1a 1 tiém can dung cta do thi ham sb.

Ham s6 khong cé ti€ém can xién.
Vay tong so duong ti€ém cén ctia do thi ham so 1a 3.

= Phan 2. Tric nghiém lwa chon dung sai. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b),
c), d) & méi cdu, thi sinh chon diing hodc sai.

Cau 1: Cho hamsé y = f (X) = x* —2x® —5. Cac khing dinh sau la dung hay sai ?
a) Ham s6 ¢ 3 diém cuec tri.
b) Ham sb ddng bién trén (0;+)
c) Biém M (0;1) 1a diém cyc tiéu cua d6 thi ham s6 y = f(x).

d) Himsb y= f(x) va y= f(2x) c6 cing diém cuc dai.

Loi giai
a) Pung b) Sai ¢) Sai d) bing

Tap xac dinh D=0 .
y' = f'(x)=4x* —4x.
Cho y=0< x=-1vx=0vx=L
Ta c6 bang bién thién:

x —00 -1 0 1 +00

Yy - 0 + 0 - 0 +

i +m\_6/_5\_6/+m

Tur bang bién thién ta thdy

a) Pung.

b) Sai.

¢) Sai.

d) bung.Ta co



f(2x) =16x* —8x* -5
= f'(2x) =64x* —16x

Cho f'(2x)=0<:>x:_?1vx:0vx:%

Ta c6 bang bién thién sau:

T — 30 —- (]

i
—

Tathdy ham y= f(x) va y= f(2x) déu dat cuc daitai x=0.
. . 2X-3 ., .. . ,
Cau 2: Cho hamso Y= ol Cac khang dinh sau day ding hay sai?

a) D6 thi ham sd c6 duong tiém can ngang 1a dudng thing y=2.
b) P4 thi ham sé c¢6 duong tiém can ding 14 dudng thing x =1.
c) Do thi ham sd c6 tit ca hai duong tiém can.

d) D6 thi ham s6 c6 giao diém | cua hai duong ti€m cdn nam trén duong thang

(A):x+2y-3=0.
Loi giai
a) biang b) Sai ¢) Dung d) bing

a) bung.

. 2X— . . . 2
Ta co: X|Im i1 =2 nén d6 thi ham s6 c6 duodng tiém cin ngang 1a duong thang y=2.
b) Sai.

. 2x-3 2.1-3 — —
Ta c6: lim = _ Ly gim&8_2i3 1

- x+1 141 2 o x+1 0 141 2

Do d6, duong thang x =1 khong phai la duong tiém can ding ciia do thi ham sb da cho.
c) bung.
2Xx—3 2Xx—3

Taco: lim =2 va lim
X—>+00 X+1 X—>—00 X+1

=2 nén do thi ham s6 chi c6 mot dudng tiém cin ngang

1a duong thang y=2.

) . 2x-3 ) . o L
Laico: lim =-o va lim =400, hon nita chi khi X dan dén —1 thi y méi dan

x>-1" X+1 x>-1 X+1
dén vo cuc nén dd thi ham sb chi co mot duong tiém can dung 1a x=-1.
Do d6, db thi ham s6 chi c6 diing hai dudng tiém can.

d) bung.



Ta c6 toa do giao diém cua hai duong ti€m cén cua dd thi ham sd 1a | (—l; 2).
Thé x=-1 va y =2 vao phuong trinh dudng thing (A):X+2y-3=0, ta duoc:
-1+2.2—-3=0 (Dung)

Vay diém | (—l; 2) nam trén dudng thing (A) 'X+2y-3=0.

Cau 3: Cho ham s6 y = f (X) c6 dao ham trén [ va f'(X)1a ham s6 bac ba c6 do thi 1a duong cong

trong hinh vé.

a) Himso y = f (X) dong bién trén khoang (—oo; —2).

b) Haim s6 y = f (X) c6 hai diém cyec tri.

c) f'(2)=4.
\ % 1., X X R , 5. 3
d) Himso g(x)= f (X)—EX + X+ 2024 dong bién trén khoang 55 )
Loi gidi
a) Sai b) Sai ¢) Sai d) bing

a) Sai. Vi tir d0 thi ctia ham s6 y = f'(x) tathiy f'(X)>0 véi ¥x >1 nén ham s6 dong bién
trén khoang (1; +OO).

b) Sai. Vi tir d0 thi cia ham s6 y = f'(X) ta thdy f'(X) chi doi ddu mét lan qua x=1 nén
ham 6 c6 mdt diém cuc tri.

¢) Sai. Vi

Ttr d0 thi ta ¢6 ham sb f'(X) co dang: f'(x)=a(x+ 2)2 (x-1).

Do thi ham s y = f'(X) di qua (0;—4) nén: —4 = a(0+2)2 (0-1)=a=1.

vay f'(x)=(x+2)"(x-1)= f'(2)=(2+2)"(2-1)=16.

d) bung. Vi:

Tacé: 9'(X)=f'(x)-x+1=0< f'(x)=x-1.



V& duong thing Yy = X—1 trén ciing hé truc toa do voi dd thi hamsé y = f '(X) )

X=-3
Khidé: f'(x)=x-1<|x=-1.
x=1

Bang bién thién cta ham s ¢ (X) .

x —00 -3 —1 1 “+o0

g'(z) - 0 + 0 ~ 0 +

+o0 g(=1) Foo
@ | N0 TN T

g(—3) g(1)

Ta c6 ham sd g(x) dong bién trén khoang (—3; —1) nén g(x) dong bién trén khoang

(49

Cau 4: Cho ham sé ¥ =X —3X+1
a) Piém cuc tiéu cia ham sb 1a x=1.
b) Ham sb dong bién trén khoang (—11).
c) Gia sir ham sb da cho c6 hai diém cyec tri 1a x;; x,. Khi d6 gia tri x, -x, =—1.

d) Goi A,Blan luot 1a diém cuc dai va diém cuc tiéu ciia d6 thi ham s6. Khi d6, dién tich tam
giac ABCla 12 véi C(-L2).

Loi giai

a) DPung b) Sai ¢) Ping d) Sai

L 2
a) Ping vi: Y =3x" -3

=— -1)=3
y'=0<:>3x2—3:0<:{x 1<:> y(-1)

x=1 y(l)=-1

Ta c6 bang bién thién:



3 +o0
[(z) / \ /
—0 ~1

Twu BBT ta co:
x=1.

biém cuc ti€u cia ham so la

) Sai vi tir BBT ta c6 ham s6 nghich bién trén khoang (~1,1).

%, =1-(-1)=-1
c)Dﬁngvin 2 ( ) :

o st A(-13),B(3-1),C(-12)

|AB| =2 +(-4)" =245

[AC|= 0% +(-1)" =1.

cos BAC = cos(—B —C) \/X1 f’; J:/))/(ly: =
1

20+( )(- 1) 245

=Y SinBAC =+/1—cos? BAC =
N EE

ot

. 1
S :%.AB.AC.sm BAC :5.2\/5.1.% =1

="Phan 3. Cau hoi trac nghiém tra l&i ngan. Thi sinh trd 101 tir cdu 1 dén cau 6

x>+ x+4

Cau 1: Goi m,n lan luot la gia tri cuc dai va gid tri cuc tiéu ctia ham sd y =————_ Tinh gid tri biéu

thic P=m®+n*,

Loi giai
Tra loi: -98
Ham s6 da cho c6 tap xdc dinh 1a [ \{-1} .

2
., X°+2x-3 .
Taco: Y =————=— V01 x#-1;

(x+1)°



Cau 2: Cho dd thj ham s6 y = f (x)=4x-3+

X=-3

y':0<:>x2+2x—3=0<:{
x=1

Ta c6 bang bien thién cua ham s6 nhu sau

T |—o0 -3 -1 1 +o0

Y B 0 — — 0 -

N

Gia tri cuc dai cia ham s6 bang -5, gia tri cyc ti€u cua ham s6 bang 3.

—0oQ [&.9]

Vay P=m®+n’=(-5)*+3*=-98.

c6 tam dbi xtng 1(a;b). Gid tri ctia bicu thuc

X—2
a—3b 1a bao nhiéu?
Loi giai
Tra loi: 13
. f(x .
+) Taco a= lim L: lim 4—§+; =4
X—>+00 X X—>+00 X X(X _ 2)

. . 1
H)Taco b=Ilim| f(x)-4x|=lim|4x-3+———-4x | =-3.
) X~>+oo|: ( ) ] X~>+oo( X—2 j
Do d6, dd thi ham s6 ¢6 tiém can xién 1a y =4x—3.
X—2

. 1 \ .
+) Mat khac, |Ir£1+ (4X -3+ —J =400 do d6 x=2 la ti¢ém can ding ctia d6 thi ham so.

Ta c6 tam doi xirng cua dd thi ham sb trén la giao diém cua y=4x-3 va X=2; vay ta dugc

1(2;5). Suyra a—3b=2-35=-13.

Cau 3: Cho ham s6 bac ba y = ax® +bx* +cx+d c6 db thi nhu hinh v& dudi dy. Gia tri ciia a+2b+3c

la:



i) 1 3 I_ -
Loi giai
Tr4 10i: -16
Do thi ham s6 di qua céc diém (0;5),(L1) néntaco d =5; a+b+c+d =1. (1)
Ta thiy d6 thi ham s6 c6 hai diém cuc tri 1a (11) va (3;5), tuc la phuong trinh y'=0 ¢4 hai
nghiém Ia x=1va x=3.Tacod y' =3ax’ +20x+C
Véi x=1thi Yy =0 néntacd 3a+2b+c=0(2).
Véi x=3 thi y'=0néntacod 27a+6b+c=0(3).
Tu (1), (2) va (3) tasuyra a=-Lb=6;c=-9
Vay a+2b+3c=-1+12-27=-16

Cau 4: Hang ngay muc nudc cta hd thay dién ¢ mién Trung 1én va xudng theo lrong nudc mua, va cac
sudi nude db vé hd. Tir e 8h sang, do sdu cua muc nude trong hd tinh theo mét va 1én xudng
. : . . _
theo thoi gian t (gid) trong ngay cho bdi cong thirc h (t) = 24t +5t* —3 Bict rang phai thong
bao cho cac ho dan phai di doi trude khi xa nudce theo quy dinh trude 5 gio. Hoi can thong bao
cho ho dan di doi trude khi xa nude my gio. Biét rang muc nudc trong hd phai 1én cao nhit
md&i x4 nudc.
Loi giai
Tra loi: 15
Ta co:
h'(t)=24+10t-t*
t =—2(loai
h'(t)=0<24+10t-t* =0 < (loai)
t=12 (t/m)
BBT:



Vay dé myc nude 1én cao nhét thi phai mat 12 gid. Vay phai thong bao cho dan di doi vao 15
gio chiéu cung ngay.

Cau 5: Anh An mudn di chuyén tir vitri A déndiém B cang nhanh cang tot (nhu hinh vé). Bé di chuyén
tirvitri A dén diém B anh An c6 thé chéo thuyén ctia minh tryc tiép qua song dé dén C va
sau d6 chay dén B, hay co thé chéo thuyén truc tiép dén B, hodc anh ta c6 thé chéo thuyén
dén mot diém D nam gitta B va C sau d6 chay dén B . Biét anh 4y c6 thé chéo thuyén véi
van tbc 6km/h, chay véi van toc 8kmv/h, AC =3km, BC =8km va véan tc dong nudc 1a
khong dang ké so v&i van tde chéo thuyén ctia anh An. Tim khoang thoi gian nhanh nhét (don
vi: gio) dé anh An dén B (két qua dugc 1am tron dén hang phan tram).

i
)

3km

" PEEEEEE o

»

Loi gii

Tra loi: 1,33

Pat CD=x (km) (0<x<8), AD=v9+x*

Gia sir dé ditir A dén B anh An boi thuyén tir A téi D sau d6 chay dén B.

NCES'S 8—x
6 8

Thoi gian boi thuyén tir A téi D la:

, thoi gian ditu D t6i B la:

9+x°> 8-X
6 8

Téng thoi gian la: f (X)



9
X 0 F 8
S(x) — 0 +
1+£
8

Jr

Tur bang bién thién, ta c6 Tg'if%? f(x)=1+

Lz . 7
Vay thoi gian nhanh nhat d¢ anh Anditir A dén B la 1+ % ~1,33.

Cau 6: Mot hang dién thoai dua ra quy luat ban buon cho tirng dai li, do la dai li cang nhap nhiéu chiéc

+De @:

dién thoai ciia hang thi gia ban buén mot chiéc dién thoai cang giam. Cu thé, néu dai li mua X
dién thoai thi gi4 tién ctia mdi dién thoai la 6000—3x (nghin dong), x e N*, x <2000 . Pai li
nhap ciing mot luc bao nhiéu chiéc dién thoai thi hing c6 thé thu vé nhiéu tién nhat tir dai li
do?

Loi giai
Tra 1oi: 1000
S6 tién hang thu dugc khi dai li nhap x chiéc dién thoai 1a f (x)=x(6 000—3x).
Ta c6: f'(x)=—6x+6000.Khido, f'(x)=0<«>x=1000

Bang bién thién ciia ham so f (x)la:

x 0 1000 2000
f’(x) + 0 -
7 500000

o 0

Vay dai li nhap cung luc 1000 chiéc dién thoai thi hing c6 thé thu nhiéu tién nhét tir dai li d6
véi 3 000 000 000 (dong).

=" Phén 1. Ciu héi tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Moi

cdu hoi, thi sinh chi chon I phuong an.

Cau 1:

Cho ham s f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

z | —oo —1 0 1 “+oo

s () - o~ 0

+
“+oo

ol NN

Ham s d cho dong bién trén khoang nao dudi day?




Cau 4:

N N2 c. (1) p, (£9)
Loi giai
Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-L0) va (% +°O).

Cho ham s6 f(x) co bang bién thién nhu sau:

Hamsd f(x) dat cuc dai tai
A, X=-2, B. X=3. C. x=1, D. X=2,
Loi gii
Hamsé f(x) xac dinh tai x=1, f'(1)=0 va dao ham doi dau tir (+) sang ().
Cho ham s6 y =—X> —mx* +(4m+9)x+5, v6i m 1a tham sb. Hoi c6 bao nhiéu gié tri nguyén

ciia m dé ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;+00)?

A. D B. 4 C.6 D.7
Loi giai

Ta co:

+)TXD: D=1

+) Y =-3x* —2mx+4m+9.

a=-3<0

Ham s6 nghich bién trén (—o0;+o0) khi y'<0,Vxe (—oo;+oo) = {A' 4 3(4m+9) <0

&S me [—9; —3] = ¢6 7 gia tri nguyén cia m théa man.

Gid tri 16n nhét ctia ham s f (x)=x +f trén (—4;0) 1a
X
A. 4. B. 4. C. 5. D. 5.

Loi giai

Ta o f’(x):l—xiz;

f’(X)=O<:>X=2 hodc x=-2.

Béng bién thién ctia ham s6 di cho trén khoang (—4; O) :



Cau 5:

Cau 6:

Tur bang bién thién, ta thiy max f (x)=f(-2)=—4.

Cho ham s f (X) ¢ db thi trén [—3; 3] nhu hinh vé.

VA
o I )
_3 /i
T S
/N /i
Illlr,"' i "\.\\- - IIII|.-"II E
I,l'l i \'\' Il."II i
/ ! \ 1) —
SN -1 o] \i/ 1 x
f qb--V
e 2

Gié tri 16n nhat M va gid tri nhé nhat m ciia hamso f (X) trén [-3;3] lan luot Ia
A. M =3 m=-1. B.M=4m=-2. C. M =3m=-3. D. M =-1m=1.
Loi giai
Tur do thi cua ham s6 f (X), ta thay M :r[gsag](f(x): f(3)=4m=min f(x)=f(-3)=-2.
X+1
X2 +X-2

Al B. 3. C. 2. D. 4.
Loi giai

Do thi ham sb y = c6 bao nhiéu duong ti€ém can ding?

Ham s c6 tap xac dinh la D =[] \{-2;1}.

. . X+1 . . X+1 R . 2 \ oA A
limy= ||m2—=+oo va limy= IImZ— =—oo nén duong thang x =1 1a tiém cén
x—1" xol" XS+ X—2 X1 x—1 X° 4+ X—2

dimg cua do thi ham so.

) ) X+1 . . X+1 .
Ilm) y= Il(m) 2—2=+oo va lim y= Il(m) 2—2=—oo nén duong thang X =-2
x—(=2)" x—(-2)" X+ X— x—(=2) x—(-2) X“+X—

1a tiém can dliing cua dd thi ham sb.

Vay d6 thi ham sb ¢6 2 tiém cén dung.

6x° +7x—2023

2X% +3x+ 2024

A. y=3. B. y=0. C.y=1 D.y=2.
Loi giai

Cho hamso y = tiém cdn ngang cuia do thi ham so la



Cau 10:

Ta co:

6., 12023

Iimy:“mex2+7x—2023:. T s

iowe”xoin OxP 43X+ 2024 X, 3 2024
v 2
X X
6., 12023

lim y = lim S +H7X=2023_ TR 0 g
o T o X% £ 3%+ 2024 o, 3 2024
X

Nén do thi ham sd c6 tiém cin ngang 1a dudng thang y =3.

: : L : x°+ x5 -2x-1 :

Tiém cén xién cia do thi ham s6 y = > la duong thang c6 phuong trinh
X —

A. y=2x+1. B. y=x+1. C. y=—x+1. D. y=xX.
Loi giai

3 2
. X"+ X -2x-1
Tacod: y=——F—F——=X+1+—
X" =2 X" =2
Ma

lim [ y—(x+1)]= lim 21 =0;

X—>+00 X+ X5 — 2

lim [ y—(x+1)]= lim 1 o

X—>—00 X—>—0 X — 2
nén do6 thi ham sd c¢6 tiém can xién 1a duong thrfmg y=Xx+1.

D) thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu duong cong trong hinh bén?
Y

/

A. y=x>-2024x. B. y=-X"+3X. C. y=x-3x*+2024.D. y=-x>+3x"-2.
Loi gidi

Dudng cong c6 dang cta dd thi ham s bac 3 v&ihé s6 a>0 va di qua géc toa do O nén chi
c6 ham s6 y = x® —2024x thoa mén yéu cau bai toan.
ax+b

cx+d
thi ham s6 da cho va truc tung la

Cho ham s6 y = c6 dd thi 1a duong cong trong hinh v& bén. Toa do giao diém cia d6




A. (0;-2). B. (2;0). C. (-2;0). D. (0;2).
Loi gidi
Tur d6 thi, ta thy do thi ham s cét tryc tung tai diém c6 toa do (0;-2).

Céu 11: D0 thj cia ham s6 nao dudi day co dang nhu dudng cong trong hinh bén dudi?

0 x
4 3 —|2 L 0] 1 2 3 4
i
L -
2 2
A,y:XLZ‘ ]ly:ﬂ_ C.y:x2_2x+2. Q,yzw
X+1 X+1 x+1

Loi giai
Puong cong c6 dang cua dd thi ham s bac hai / bac nhit nén ta loai duoc phuong an A va
C. Dua vao d0 thi ta thiy phuong trinh dudng tiém cin xién 1a
y=x+1
X2 +2X+2

5 A r l A A s 1N A oA A LN \
Thir cau D ta co: y=—1—x+l+—1 nén do6 thi ham s6 co tiém canxiénla y = x+1
X+ X+

X2

Ciu 12: Cho hamsé y=2 12
X+b

c6 d0 thi 1a duong cong trong hinh vé bén. Gia tricia T =a+b bang



ye

[V
N 1
)
e L T TR
N
\

A. T=0. B.T=-2. C.T=-1. D.T=2.
Loi giai
Tir d thi, ta thy d6 thi ham s6 c6 tiém can ding X =1.
Vi d6 thi ham s6 c6 tiém can ding X =1 néntacd b =—1.
Db thi di qua gdc toa dd néntaco: a=0
Vay T=a+b=-1.
= Phéan 2. Tric nghiém lwa chon dung sai. Thi sinh trd 101 tir cdu 1 dén cdu 4. Trong mdi y a), b),
c), d) & méi cdu, thi sinh chon diing hodc sai.

2
: —X+2
Céu 1: Cho ham sb y = f(x):%

c6 do thi (C).

a) Do thi (C) c6 tigm can dung la duong thing x =2,

b) Puong thang y = x +1 1 tiém cén xién cta do thi (C).
¢) Do thi (C) di qua diém M (0;2).

d) Puong thang y =m cét do thi (C) tai hai diém phan biét khi -1<m<7.

Loi giai
a) DPuing b) Ding ¢) Sai d) Sai
a) Dung.
: X -x+2 . X —Xx+2
lim f(x) = lim =22 — 4o0; lim f(x) = lim X 22—
x—2* x—»20 X—2 X—2" x»27  X—2

= Tiém cén dimg cua (C) 1a 1a dudng thing x =2.
b) Dung.

Taco y= f(x)=x+1+i



Xlirpw(y —(x +1)) = Xllrpw(x%"zj =0; le(y —(x +1)) = Xlimw[é) 0

= Tiém c4n xién ciia (C) 14 duong thang y = x +1.
¢) Sai.
Thay toa do diém M (0;2) vao phuong trinh ham s6 y = f(X) taduoc:

2
2=%@2=—1:8ai:M(0;2)$(C)
d) Sai.

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cta (C) va duong thang y =m la:
X2 —X+2

X—=2
SX—-(Mm+Dx+2m+2=0 (1)

=m (x#2)

Duong thing y=m ct do thi (C) tai hai diém phan biét khi va chi khi phuong trinh (1) ¢6

Ay =m’-6m+7>0 m<-1
hai nghi¢m phan biét khac 2 < = .
22 —(m+1).2+2m+2«0 [m>7
2
. -1
Cau 2: Cho ham sé y:%
X_

a) Tap xac dinh ctia ham sé 1a D =[] \{1} )

b) Ham s6 da cho ¢6 hai diém cuc tri

¢) Ham s6 dong bién trén mdi khoang (O;l) va (2;+)
d) D4 thi ham s6 c6 diém cyc dai 1a (2;5).

Loi giai

a) Pung b) Ping ¢) Sai d) Sai

Tap xac dinh: D =[] \{1}

X*+x-1 , x*-2x |:X=0
— =Y = ;=0
x—1 (x—1) X=2

Taco: y=



Y/ + 0 — - 0 +
1 +00 +00
Y
— 00 —00 5
a) bPUNG

b) Duya vio bang bién thién thi ham s6 da cho c6 hai diém cuc trila x=0 va x=2
DUNG
¢) Ham s6 dong bién trén mdi khoang (—oo; O),(2;+oo) va nghich bién trén mdi khoang
(0:2),(3:2).
SAI
d) DS thi ham s6 ¢6 diem cyc dai 1a (0;1).
SAI

Cau 3: Mot co so san xuat khian mat dang ban mdi chiéc khin véi gia 30000 dong mdt chiéc va mdi
thang co sé ban duge trung binh 3000 chiéc khin. Co s¢ san xuat dang c6 ké hoach ting gia
ban dé c6 loi nhan tot hon. Sau khi tham khao thi truong, ngudi quan 1y thiy ring néu tir mirc
gia 30000 dong ma cir tang gia thém 1000 dong thi mdi thang s& ban it hon 100 chiéc. Biét
von san xuat mot chiée khian khong thay d6i 1a 18000 .
a) Dé dat loi nhuan 16n nhit thi mdi chiéc khin can ting thém 10000 dong
b) Dé dat loi nhudn 16n nhat thi mdi chiéc khin can ban véi gid 39000 dong
¢) Dé dat loi nhudn 16n nhat thi sau khi ting gid mdi chiéc khin 1i 21000 ddng
d) Dé dat loi nhuén 16n nhat thi s6 khin ban ra giam 800 chiéc

Loi giai

a) Sai b) Duing ¢) Ping d) Sai

Goi so tién can tang gia moi chiéc khin 1a X (nghin dong).

Vi ctr tang gia thém 1 (nghin dong) thi s6 khin ban ra giam 100 chiéc nén tang X (nghin dong)
thi s6 xe khin ban ra giam 100x chiéc.

Do d6 tong s6 khian ban ra mdi thang 1a: 3000—100x chiéc.

Luc dau ban véi gia 30 (nghin dong), mdi chiéc khan co6 1ai 12 (nghin dong). Sau khi tang
gia, mdi chiéc khin thu duogc s6 13i 1a: 12+ x (nghin dong).

Do do téng s6 o1 nhuén mot thang thu dugc sau khi tang gia la:

f (x)=(3000-100x)(12+x) (nghin dong).



Xéthamso f (x)=(3000—100x)(12+X) trén (0;+o0).
Ta co: f (x)=-100x*+1800x +36000.

f '(x) =—-200x+1800

f'(x)=0<-200x+1800=0< x=9
Lép bang bién thién cia ham s6 f (x) trén (0;+00) ta thdy ham s6 dat gi4 tri 16n nhét khi
Xx=9
Nhu vay, dé thu dugc lgi nhuan cao nhit thi co sé san xuét can ting gia ban mdi chiéc khin 1a
9000 ddng, tic 1a mdi chiéc khin ban véi gia méi 1439000 dong.

Cau 4: Mot cong ty bat dong san c6 150 can ho cho thué, biét rang néu cho thué mdi can ho véi gia 2
triéu dong mdi thang thi mdi can hd déu co nguoi thué va ctr mdi lan ting gia cho thué mdi
cin ho thém 100.000 dong mdi thang thi co thém 5 cin ho bi bo trdng. Ménh dé nao sau day
ding

a) Khi gia cho thué mdi cin ho 1a 2.200.000 dong thi c6 10 cin ho bj tréng
b) Khi gia cho thué mdi can ho 1a 2.700.000 ddng thi thu nhap ctia cong ty cao nhit.
¢) Thu nhép cao nhit cta cong ty dat duoc 1a 312.500.000 dong.
d) Khi thu nhap cong ty cao nhat thi sb cin ho c6 ngudi thué 1a 125 cin ho.
Loi giai
a) biang b) Sai ¢) Dung d) bing

Goi s6 lan tang gia tién cho thué mdi can hd mot thang dé cong ty thu duoc thu nhap cao nhit
lax(lan) (0<x<30)
S tién cho thué mdi can ho 1a 2 +0,1x (triéu dong)
S6 can ho mdi thang dugc thué 1a 150 —5x (can ho)
Thu nhép cta cong ty dat dugc 1a (2 + O,lx)(150 —5X)
bat f(x) =(2+0,1x)(150 - 5x)
f'(x) =0,1.(150 —5x) —5(2+0,1x) =15—0,5x -10 - 0,5x =5 - X
f'(X)=0<x=5
f (0)2300; f(5)=312,5; f(30) =0 = Max f (x)= f (5)=312,5khix=5

xe[0;30]

Vay dé c6 thu nhap cao nhat thi cong ty d6 phai cho thué véi gia 2+ 0,1.5 = 2,5(triéu dong).

="Phéan 3. CAu hoi trac nghiém tra 1oi ngan. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 6

Cau 1:  Sau khi phat hién mot dich bénh, cac chuyén gia y té uéc tinh s6 nguoi nhiém bénh ké tir ngay
phét hién bénh nhan dau tién dén ngay thtr t 1a f (t)=—t°+45t+600t, tel, t <30. Néu

coi f(t) 1a ham so xac dinh trén doan [0;30] thi f'(t) dwoc xem Ia téc do truyén bénh



Cau 3:

(nguoi/ngy) tai thoi diém t. Trong 30 ngay dau tién, c6 bao nhiéu ngay ma tdc do truyén bénh
16n hon 1200?
Loi gii
Tra loi: 1200
Taco f(t)=—t>+45t>+600t = f'(t)=-3t"-+90t+600.
Téc do truyén bénh 16n hon 1200 nén
f'(t)>1200 <> —3t* + 90t + 600 >1200 <> —-3t* + 90t —600 > 0 <10 <t < 20.
Vay ¢6 9 ngay toc do truyén bénh 16n hon 1200.

2x* +5x+4
X+2
bang. (Iam tron dén hang phan mudi)

Cho ham s6 y = . Do dai ctia doan thang noi1 hai diém cuyc tri cua 6 thi ham so

Loi giai:
Tra loi: 8,2
2
Xét ham s6 y:M
X+2
Diéu kién: x = —2
2
Ta c6: y,:2x+—8)(2+6 (x#-2)
(x+2)
) Xx=-1l=y=1
Cho y'=0=2x"+8x+6=0 =
X=-3=y=-7

D6 thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri A(=L1) va B(-3,-7) = AB =217

Cho hamsé y=f (X) ¢ d0 thi cua f '(X) nhu hinh v& bén dudi. S6 diém cuc tri ciia ham s6

y="f(x) la

Loi giai

Tra loi: 1



S6 diém cuc tri ciia ham s6 dé cho 13 1. Vi dua vao dd thi cua f’(x) , dao ham ddi diu mot

lan tr am sang duong nén ham s6 da cho cé mot cuc tri (mot cuc ticu).

b 14 2 -
Cau4: Tiém can xién ciia d6 thi ham s6 y= f(x)= x—x1+1 c6 dang y=ax+b, (a,bell). Tinh gi4
x-
tri biu thirc P =5a+2024b.
Loi giai
Tra loi: 5
Gia str ham s ¢6 do thi 1a (C). Ta c6:
+) y= %% - x+1=x+ 1
7 x-1 x- 1
1
. | x*=x+1 1 . x
+) lim[ f(x)=x]=lim| =—2"=—x|= lim —— = lim —X-=0=(C) c¢6 tiém c4n xién
) x—>ioc|: ( ) :I X—)ioo|: X -1 :| x—ot0 X —] x>0 _1 ( ) ) :
X
1a duong thang y = X.
Suyra: a=1, b=0= P =5a+2024b =5.1+2024.0 =5.
Ciu5: Chohamsd y=f(x) c6 dao ham trén [] va banng xét dau dao ham nhu hinh v& sau:
X ‘ —mn -10 -2 3 8 +
f'(x) + 0 + 0 - 0 - 0 +
Tim m dé hamsé y= f (x3 +AX+ m) nghich bién trén khoang (-11)?
Loi giai
Tra loi: 3
Dit t=x*+4x+m=1t'=3x"+4 nén t dong bién trén (-L1) va te(m-5m+5)
Yéu cau bai toan tro thanh tim m dé ham s f (t) nghich bién trén khoang (m —-5;m +5) .
P m-5>-2 m=>3
Dua vao bang bién thién ta dugc &Sm=3
m+5<8 m<3
Cau 6: M0t hop sira dung tich 1 lit c6 dang hinh hdp chir nhét voi day 1a hinh vudéng canh bﬁng X (cm)

va chiéu cao h (cm) . Tim gi4 tri ctia x dé dién tich toan phén cua hinh hop 1a nhé nhét.
Loi giai

Tra loi: 10



Thé tich cua hop sira 1a: V = x°h (Cms).

Theo bii ra, ta c6: V =1(1) =1000 (cm®) = x*h =1000 = h = 1?(?0
Ta co di¢n tich toan phan cua hop stra la:
Sp = Syq + Sy =4hx+2x* = 1000 _ox2 4 2000
X
4000 4000
Pit y=2X"+—— =y =4x— .
X X
4000 =0< 4x*-4000=0 < x=10.
X2
Ta c6 bang bién thién:
x 0 10 +oco
y' S +
+00 +o0
600

Vay dé hdp sira ¢6 dién tich toan ph'?ln nho nhat thi x=10.

+Pe ©:
= Phan 1. Cau héi tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 12. Moi

cdu hoi, thi sinh chi chon I phuong an.

Caul: Chohamsd y=f(x) c6daoham f'(x)=—x"—4, Vxe| . Ménh dé ndo dudi dy ding?



Cau 3:

A. Ham s dong bién trén khoang (2; +oo) . B. Ham s6 dong bién trén khoang (—2;2) .
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo ; +oo). D. Ham s ddng bién trén khoang (—oo; —2) .
Loi giai
Do ham s y = f(x) c6 dao ham f’(x) =—x*-4<0,Vxe] nénham s6 nghich bién trén

khoang (—oo; +oo) .

Cho himsb y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau

£X —00 -1 2 +00
f'i (;) —+ “ - D -+
1 400
—'TX_;' _2
Gia tri cuc tiéu cua ham sb da cho béng
A. -1, B. 2. C. 2. D. 1.
Loi giai

Duya vao bang bién thién, ta c6 gia tri cuc ti€u cia ham s6 da cho bang —2.

Cho ham s6 y = f (x) lién tyc trén [ va c6 bang bién thién nhu sau.

X |—oo ] 2 +oo
y' + o — 0] +
2
4
2 —5

Téng gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhét ctia ham sb y = f (x) trén [J bang
A 6. B.9. C. -3. D. -1.
Loi giai
Trén [J , ta c6 gid trj 16n nhat cia ham s6 y = f (x) bing 4 tai x=0 va gid trj nhé nhét bang
-5 tai Xx=2.
Khi d6 tong gia tri 16n nhét va gia tri nhd nhat cia ham s y = f (x) trén U bang —1.
Cho ham s6 y = f (X) c6 dd thi nhu hinh v&.

v

4l-----




Gid tri 16n nhét cua ham sb trén doan [O ;3] bang

A. 4. B. 2. C.3. D.0.
Loi gii

Tir d6 thi ham s6 f (X) tacod max f (x)=4 tai x=2.
[0;3]

Puong tiém can ngang cua db thi ham sb y = %22025 la
X_
A. y=2025. B. y=2024. C.y=1 D. y=-5.
Loi giai
. 2024x+ 2025 . 2024x+ 2025 5 .
Ta co: lim — 5 2024 va lim — 5 2024 nén d6 thi ham s6 c6 dudng
X—>+00 X_ X—>—00 X_
tiém can ngang la y = 2024 .
Puong tiém can dung cta do thi ham sd y = 15%=6 1,
10x+5
A x=3. B.x=—2. C. x=-1. D. x=2.
2 5 - 2 5
Loi giai
A 1Al o e 1
bicu kién xac dinh: X = ——.
. 15x-6 . 15x-6 3 .
Tacd lim =—oo va lim = +00 nén do thi ham so c6 duong tiém can ding
H(if 10x+5 H(i]f 10x+5
2 2
la x=—=
‘A P U S S X x> =3x+4 \ 2 . \
Ti¢m can xién cua d6 thi hamso y = YT la duong thang c6 phuong trinh?
X+
A. y=—-x-1. B. y=x-1. C. y=—x+1. D. y=x+1.
Loi gidi
2 2
Tacod a= lim w:x = lim w:—l,
X0 X+2 Xk XS 42X
2
b= lim | Xy < him XA
X—>+00 X+ 2 x40 X 2

—x% - .| -x*-3x+4
(Twong tu, lim w:x =-1, lim —+—(—1)X =-1)
X—>—0 X+2 X—>—0 X+2

—Xx* —3x+4

> 1a dudng thang c6 phuong trinh y = —x —1.
X+

Tiém can xién ciia do thi ham so y =

Duong cong ¢ hinh sau la 6 thi cua ham s6 nao?



-1\ 0 z
-4
A y=-x*+3x*-4. B.y=x’-4. C.y=x*-4. D.y=—x*—4
Loi giai

Xét dang hinh ctia d6 thi, ta loai duwoc hamsé y = x> —4 va y = —x? —4.

Do lim y = —o nén ta loai ham s6 y = x> —4 va nhan ham sé y = —x® +3x? — 4.

X—>+0

Ham s6 nio sau day c6 bang bién thién nhu hinh?

X |— 2 +00
y' - -
2 +00
y \:oo \ )
A y:2X+1. B.y:2x—5l C. :2x+y D.y:2x—1l
X—2 X—2 X+2 X+2
Loi giai

Tt bang bién thién, ta nhan théy dd thi ham s ¢6 tiém can ding 1a X =2 la nén loai ham s6
2x+1 . 2x -1
= va Yy = .
X+2 X+2

. . . . 2x-5
Ta nhan thay ham s6 nghich bién trén tirng khoang xac dinh nén loai ham s6 Yy = 2 va
. 2xX +1
nhan ham s6 Yy = :
X—2

Céu 10: DPuong cong dudi day 1a do thi ctia ham sb nao?

y




Cau 11:

X —x+3 C y_x2—3x+6 y 2X+3
x-1 = x-1 x—1

Loi giai

A y=-xX+x"-2x+1.B. y=

> Xét ham s6 y=—x>+x*—2x+1. Vi d6 thi ham s6 y=—-x*+x*—2x+1 khong c6 duong
tiém can. Suy ra phuong an y =—x°+x* —2x+1 sai.

X —x+3

> Xét hamsb y =
x-1

x* —x+3 3
= Tox+—.
x-1 x-1
lim [y—x]= lim i:0; lim [y—x]= lim i:0.

X—>+00 X—+0 X —1 X—>—0 x—-0 X —1

Do d6 duéng thang y=x 1a duong tiém can xién ciia d6 thi ham sd. Suy ra phuong an

x> —x+3 .
= —————— Sal.
Xx-1
2_
> Xét ham b y == 3X1+6.
x?—3x+6 4
- = X—24
x-1 x-1

limy=—o0;limy=+o0.
x—1*

x—1"

Do d6 duong thang X =114 dudng tiém can dimg ctia do thi ham sd.

lim [y—(x-2)]= lim 2o lim [y=(x=2)]=lim 2 o,

X—>+00 X—>+00 X — X—>—00 X—>—00 X —

Do d6 duong thang y = X—2 1a dudng tiém can xién ctia d6 thi ham sd.

2
Suy ra phuong an y = LX;G ding.
X_
o , 2X+3 . . 2X+3 . .
» Xét hamso y= ~ 1 Vi d6 thi ham s6 Yy = 1 khong c6 duong ti€ém can xi€n nén
. 2X+3 .
phuong én Yy = 1 sai.

Khi nuo6i cé thi nghiém trong hd, mot nha khoa hoc di nhan théy rﬁng: néu trén mdi don vi
dién tich cua mit hd c¢6 n con ca thi trung binh mdi con ca sau mdt vu can nang la
P(n) =800—-20n (g) . Hoi phai tha bao nhiéu con c4 trén mot don vi dién tich ctia mat hd
dé sau mdt vu thu hoach duge nhiéu ca nhat?
A. 19. B. 20. C. 21. D. 22.

Loi giai

Goi F (n) la ham can nang ctia N con ca sau vy thu hoach trén mdt don vi dién tich.



Cau 12:

Ta c6: F(n)=(800—20n).n=800n-20n*.

bé sau mot vu thu hoach dugc nhi€u ca nhat thi can ndng ciia n con cé trén mot don vi di¢n
tich cia mat ho la 16n nhat.

Bai toan tré thanh tim N €[] sao cho F(n) dat GTLN.
F’(n)=800-40n
F'(n)=0<800-40n=0<n=20

Ta c6 bang bién thién:

n — o0 20 + o0
F'(n) + 0 —
8000
F(n) / \
— oD — o0

Vay phai tha 20 con ca trén mdt don vi dién tich cua mat hd dé sau mot vu thu hoach dugc
nhiéu c4 nhit.

Ham s f (X) =x*-3x* -9x+1 dat cuc dai tai diém

A. x=-1. B. x=1. C. x=3. D. x=-3.
Loi giai

Ta co: f'(x)=3x"-6x-9.

x=-1
f'(x)=0 )

() {x=3
Ta c6 bang bién thién:
x| —oo -1 3 +o0
/(%) + 0 - 0 +
—0 -26

Dua vao bang bién thién, ta théy ham sb dat cuc dai tai x=—1.

= Phan 2. Tric nghiém lwa chon dving sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b),

c), d) & méi cdu, thi sinh chon dung hodc sai.

Céu 1: Cho ham s6 y = x®—3x+1. X¢ét tinh dung hodc sai ciia cac ménh dé sau:

a) Diém cyc ti€u cua ham so la x=1.

b) Ham s6 dong bién trén khoang (-11).



c) Gia sir ham s di cho c6 hai diém cuc tri 1a x;;x, . Khi d6 gia tri x -x, =—1.

d) Goi A Blan luot 13 diém cuc dai va diém cuc tiéu cua d6 thi ham sb. Khi d6, dién tich tam
gidc ABCla 12 véi C(-12).
Loi giai

a) Pingvi: y'=3x*-3.

y'=0<:>3x2—3:0<:{i_11<:>l:y( ) .

Ta c6 bang bién thién:

T —00 -1 1 +00
f'(x) + 0 0 +
3 +00
f(z) / \ /
—00 —1
Tu BBT ta co:
x=1.

biém cuc tiéu cuia ham so la

p) Sai vitir BBT ta c6 ham s6 nghich bién trén khoang (—1; l) .
¢) Pingvi X1 %2 =1 (_1) =-1

d) sai vi A(-13),B(L-1),C(-L2).

[AB| =2 +(-4) =245 .

[AC|=J0” +(-1)° =1.

XX, + Y,y B 2.0+(-4)(- 1) 2\/5
cosBAC = cos(AB AC) \/X1 oy, \/ xl 2+ " \/22 \/02 =
J5

sin BAC = /1 cos? BAC -2

N3

. 1
S iasc :%.AB.AC.sm BAC = 5.2\/5.1.? =1,

CAu 2: Cho ham sd y= H—T (m la tham ) thuc). Chon dung hodc sai?
x u—

a) Khi m=2thi gia tri 16n nhat ctia ham sd trén doan [2; 5] la 4.



b) Khi m= 2 thi gi4 tri nhé nhit ctia ham sé trén doan [2; 5] 1a %

c) Khi m < —1thi gia tri nhé nhat ctia ham sé trén doan [2; 4] la y(4).

d) Khi miny =3 thi gi4 tri cia tham sé mz 1a 1<m<3.

(2;4]
Loi gidi

Téap x4c dinh D=0 \{1}.

“1-
Taco y'= n12 .

xX— 1)

: Lo —1-2 -3
a) Khi m=2thi y'= = <0 Vx e D= ham s0 nghich bién trén cac khoang

(1) ()

xéc dinh, do d6 ham s ciing nghich bién trén [2;5].
Viy r[r;%]x y= y(Z) =4.Chon D
b) Theo ¥ a) ta c6 ham sé nghich bién trén cac khoang xac dinh, do d6 ham sd ciing nghich
A . . 7
bién trén [2;5]. Vay 1[1211551 y= y(S) =T Chon D

¢c) Voi m<-1=-1-m>0=y'>0nén ham sO da cho dong bién trén trén cac khoang xéac

dinh, do d6 ham s ciing déng bién trén [2,‘ 4] suy ra r[121141jl Y= y(Z) . Chon S
d)
THI. —-1-m>0<m<-1=1y'>0 nén hiam s6 da cho dong bién trén [2,' 4]
Khi d6 r{gﬁy:y(z)@ﬁzm@mﬂ (ktm)
TH2.-1-m<0<m>-1 = y'<0 nén ham s6 d3 cho nghich bién trén [2,‘ 4]

4+m

Khi d6 ?;a?y:y(zl)@ﬁ & m=5 (tm) ma me[1;3). Chen S

CAu 3: X¢ét tinh dung sai ciia cac ménh dé sau:

a) Cho ham s6 béc ba y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

o~

Khi dé ham s6 trén nghich bién trén khoang (-2;0).

+0

=
|
8
|
L]
o

-
| O




X2 — X+

b) Ham s6 y = —11 dong bién trén (2; +o0).

¢) Cho ham s y = f (x) co f'(x)=x*"(x-1)""(x+1) vx el . Khi d6 ham sb da cho co
3 diém cuc tri.
d) D6 thi ham s§ y = x°* —3x* + 2ax+b c6 diém cuc tiéu A(2;-2) . Khi d6 a+b=2.
Loi giai
a) Dlng.

Dya vao BBT ham sb ham s6 nghich bién trén (-2;0).

b) Blng.
X% —2X . 2 _ . ,
Cé y'=( 7 >0, VX & (2;+o0) nén ham sb y=x—><1+1 ddng bién trén (2; +0).
X — X~
¢) Sai.
x=0
f'(x):0<:>x2°17(x—1)2018(x+1):0<:> x=1
x=-1
Lap bang bién thién
X o -1 0 1 +a0
£'(x) + 0 - i} + 0 +

/(%) S(=1) /
/ \”m

Vay ham s6 chi ¢6 hai diém cuc tri.

d) bung.

Tacod: Y =3x*—6x+2a, Yy =6x—6.

Dé d6 thi ham s c6 diém cuc tiéu A(2;—2) can co:
y'(2)=0 2a=0 a-0
y'(2)>0 <:{6.2-6>0 Q{b:Z' Viy a+b=2.
y(2=—2 |da+b-4=-2 B

CAu 4: X¢ét tinh dung sai ciia cac ménh dé sau:

a) Cho ham s6 béc ba y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:



0 +0

Khi dé gia tri nhé nhat ciia ham s6 y = f (x)trén (-2; +o0) bang -3.

-
+
| O o
|
o
+

+C

b) Gi trj 16n nhat cua ham s6 y = X° —2x* —7x+1 trén doan [-2;1] bang -1.

Y Ay o 1s £ X2 —x+1 N
c¢) Gia tr1 16n nhat ctia ham s6 y = 1 trén [2;3] bang 3.

d) Mot hang duogc phém can mot sd lo dung thube dang hinh try véi dung tich 16zcm®. bé it
tén nguyén lidu san xudt nhat thi ban kinh day R cua lo bang 2cm.

Loi giai
a) Pung.
Dya vao BBT suy ra gi4 tri nhé nhét ctia ham sé y = f (x) trén (=2; +o0) bang -3.
b) Sai.

x=-1le(-21)

Taco Y =3x*—-4x-7, y=0 <
y x:gg(—Z;l)

y(-2)=-1 y(1)=-7, y(-1)=5. Vay maxy =y(-1)=5.

[-21]

¢) Sai.

Co y'=X =25 0,vxe[23] nén ham sé y =X+ ding bién trén [2,3].
(x -1y’ x—1

Suy ra gia tri 16n nhit ciia ham s§ y = )(2——_)(1—0—1 trén [2;3] bang y(3)= %

d) bing.

Ta co V=7ZR2h=167r:>h=%.

Dé it ton nguyén lidu nhat thi dién tich toan phan cta lo phai nho nhat.

Taco S, =27R? +27Rh =27R* + 3122”_2 R+ 1;” 1%7%3 \/2 R 1;” 1;” iy

Dau “="xayra < 27R* = 16% < R=2(cm).

="Phan 3. CAu hoi trac nghiém tra 1oi ngan. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 6



Cau 1: Sau khi phat hi¢n mdt dich bénh, cac chuyén gia y té ude tinh sd nguoi nhiém bénh ké tir
ngdy phat hign bénh nhan dau tién dén ngay tht t 1a f (t)=—t°+45t>+600t, te0, t<30.
Néu coi f (t) 1a ham sb xéac dinh trén doan [0; 30] thi f '(t) duge xem 14 téc do truyén bénh

(ngudi/ngay) tai thoi diém t. Trong 30 ngay dau tién, c6 bao nhiéu ngay ma tdc do truyén
bénh 16n hon 1200?

Loi giai

Pap s6: 9.

Taco f(t)=—t"+45t"+600t= f'(t)=—-3t"+90t+600.

Téc do truyén bénh 16n hon 1200 nén
f '(t) >1200 < —3t* +90t + 600 > 1200 < —3t* +90t —600 >0 =10 <t < 20.

Viy ¢6 9 ngay toc do truyén bénh 16n hon 1200.

Céu 2: Trong mdt trd choi, mdi doi choi duoc phat mot tAm bia hinh chir nhat kich thude 21 cm, 29,5
cm. Nhiém vy ctia mdi d6i 1a cit & bon goc cua tim bia nay bén hinh vudng bang nhau, roi
gap tAm bia lai va dan keo dé duoc mot cai hop khong nip c6 dang hinh hdp chit nhat nhu hinh
ve.

S (—

Doi nao thiét ké dugc chiéc hop co thé tich 10n nhat s& danh chién thing. Hay xac dinh canh cua hinh
vudng bi cit dé thu duoc hop c6 thé tich 1on nhat. (Coi mép dén khong dang ké, két qua lam
tron dén hang phan tram).

Loi giai
Pap sb: 4,03 cm.

Goi canh cua hinh vudng bi cit & bon gocla: x.

Piéu kién: 0<2x<21< 0<x<10,5, don vi cm.

Ta c6 kich thuéce cua khoi hop chit nhat la: x, 21-2x; 29, 5-2x.

Thé tich cua khéi hop 1a: V =(21-2x).(29,5-2x).x =619,5x—101x* +4x* = f ().
Thé tich khoi hop 16m nhat khi ham sé (X) dat gi4 tri lon nhat.

x, ~12,80

f’(x)=12x2—202x+619,5=0<:{x1 e

Ta c6 bang bién thién:



T —00 T1 10,5 ) +o0
(z) + 0 - 0 +
fx1) +oo
—0o0 f(z2)
Suy ra max f(x)="f(x).
Vay canh ctia hinh vudng xap xi 4,03cm.
Cau 3 : Diém cyc tiéu X.; ciahamsd Y =X +3X° —9X la:
Loi giai
Ta co:
x=1 y(1l)=-5
Yy =3x*+6x-9=0= = 1) .
x=-3 |y(-3)=27
T —00 -3 1 +oo
y' -+ 0 - 0 -+
27 +o0

= X =1 1a diém cuc tiéu.

Cau4: Tim M déhamsd y =x° —3mx’ +(m* +2)x —m+1 dat cye dai tai X=1.

Loi giai

Taco y' =3x" —6mx+(m*+2).

Hamsb y = Xx° —3mx? +(m2 +2)x—m+1 dat cuc dai tai X =1.

© y'(1)=0 & 3-6m+m’+2=0 & {

+Véi M=1taco: y=x>—3x"+3x

y'=3x"—6x+3

m=1
m=5

y‘:0<:>3x2—6x+3:0<:>x:1 = ham s6 khong co cyc tri.




+Véi M=5taco: y=x>—15x> +27x -4
y'=3x> —30x+ 27

y'=0<:>3x2—30x+27=0<:{

Xx=9
T —00 1 9 +o0
y' + 0 — 0 +
9 +o0
y / \ /
—00 —247
Ttr bang bién thién ta c6 v6i M =5 thi ham sé dat cuc dai tai X =1.
X—m® —
Cau 5: Cho hamso Yy = Y—m c6 bao nhiéu gia tri nguyén m thoa man rEgaﬁ( y=-6
Loi giai
Tap xac dinh D =[] \{m}.
2_ 1) 3
Coy ="M 5 vxeD (do mz—m+1=(m——j +250, Vmell).
X—m) 2) 4

Do d6 ham s6 dong bién trén céc khoang (—oo;m) va (m;+ o).
Khi do r[rg%(y = y(4) )
Dé ham s6 da cho c6 gid tri 16n nhét trén [0;4] bing —6 thi

m ¢ [0;4]
m=3 <m=-9.

m ¢ [0;4] me[04] m¢[0;4]
| =

f— —m? f—
—m

Vay c6 mdt gia trj cia M thoa man yéu ciu bai toan.
2x—4
x> +2(m-2)x+m?+1

Cau 6 : Biét tich cac gia tri cia tham s6 m dé do thi cuia ham sd y =

T - P S Sy
c6 ding 2 duong ti¢ém can la b 1a phan so toi gian. Tinh P =a’ +b?.
Loi giai

bat f(x)=x*+2(m—-2)x+m’+1.



D@ thy d6 thi khong c6 tiém can xién.

D) thi c6 1 tiém can ngang 14 y=0 do lim — 2x—4 _
X—>+0 ¥ +2(m—2)x+m +1

Do d6, dé dd thi ham sb co dang hai duong ti¢m can thi ham s6 chi co ding 1 duodng tiém can
dang.

Khido, f(x)=0 co 2nghi¢ém phan bi¢t trong d6 ¢6 1 nghi¢m x =2 hodc f (x)=0 c6 nghiém

kép
2 2 _ m<§
A'>0 (m-2)"-m*-1>0 —4m+3>0 4
| [f(2)=0oe| [4+2(Mm-2).2+m*+1=0<| (M’ +4m-3=0<| (m=2+7 <
L 4
e ks : I 3 3_°
Vay tich tat ca cac gia tri thuc cia tham so6 m 1a: P = (—2+\ﬁ)-(—2—\ﬁ)-z = —3-Z = e

Dodd a=-9,b=4nén P=a?’+b?>=81+4=85.
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