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‘ ¢ CHUONG 4. PHUO'NG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN
B e

»BAI @. PHUONG TRINH MAT PHANG
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+De @:

="Phén 1. Cau héi tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 61 tir cdu 1 dén cdu 12. Moi

cau hoi, thi sinh chi chon 1 phwong an.
Cau l: Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto {51: (a,a,,a,), l;) = (b,,b,,b,) khéc 0. Tich c6 huéng
ciad vablac. Khang dinh nao sau day dang?
(a1b3' azbliazbs' a3b2’a3b1' a1b3)' B.
(aSbl_ aib ’a1b2 B azbvazba' a3b1) D.

(azba' aebz’asbl' a1b3’a1b2_ azbl)-

A. =
C. = (aib3' b, ab, - ah,,a;b, - azbs)-

[
c=
[
c=

o- o=

Loi gidi
, r A T
Taco: €= %’bﬁz (azbs' agb,,ab, - aby,ab, - a2bl)

Cau2: Trong khong gian Oxyz , mit phing nao dudi ddy nhan n = (3;1,~7) 1a mot vecto phép tuyén?
A. 3Xx+z+7=0. B. 3x—y-7z+1=0. C. 3x+y-7=0. D.
3X+y-7z-3=0.

Loi giai
Phuong trinh mit phing 3x+Yy—7z—3=0 ¢0 vecto phap tuyén 1a n = (3,1,-7).
Ciu 3: Trong khong gian Oxyz , cho mit phing (P):3x-2z+2=0 diqua diém nao sau day?
A. B(4,2;1). B. A(1,2;4). C. D(21;4). D. C(2;4;-1).
Loi giai

¢ Thay toa do diém B (4; 2;1) vao phuong trinh mit phing (P) ta duoc:
34-21+2=0<12=0 (V6 li) = Diém B¢(P).
# Thay toa d diém A(l; 2, 4) vao phuong trinh mit phing (P) ta duoc:
3.1-24+2=0<-3=0 (Vo 1)) = Diém Ag(P).

¢ Thay toa d6 diém D (2;1; 4) vao phuong trinh mat phang (P) ta dugc:



Cau 5:

3.2-24+2=0<0=0 (Théamin) = Diém De(P).
¢ Thay toa d6 diém C (2;4; —1) vao phuong trinh mit phing (P) ta duoc:
3.2-2.(-1)+2=0<10=0 (Vo li) = biém C ¢(P).

Trong khong gian OXyz , cho diém A(1;2;3). Mat phang chita diém A va truc Oz c¢6 phuong

trinh la
A. 2x—-y=0. B. x+y-z=0. C.3y-2z=0. D. 3x—2z=0v0 sb.

Loi gidi
Goi (P) 1a mat phang chtra diém A va truc Oz.
Oz di qua diem O(0;0;0) va c6 vecto chi phuong 0 =(0;0;1).
Mt phang (P) c6 vecto phap tuyén fi = [U, @1] =(-2;1;0) va di qua diém O(0;0;0) nén c6
phuong trinh 2x—y =0.
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;-1-3) va mit phang (P):3x—2y+4z-5=0. Goi
(Q)1a mat phang di qua A va song song véi mit phang (P). Mt phang (Q) c6 phuong trinh
la:
A. 3x—2y+4z-4=0 B. 3x-2y+4z+4=0.C. 3Xx-2y+4z+5=0.D.
3X+2y+4z+8=0.

Loi gidi
Mit phing (P):3x—2y+4z-5=0 c6 mdt vecto phap tuyén la n=(3;-2;4).
Do (Q)song song véi (P) nén (Q) cd vecto phap tuyén la n=(3;-2;4).
Phuong trinh mét phing (Q): 3(x—2)-2(y+1)+4(z+3)=0 < 3x-2y+4z+4=0.

Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz, cho hai diém A(4; 0;1) va B(—Z; 2;3) . Phuong trinh

nao dudi day 1a phuong trinh mat phang trung truc ctia doan thang AB ?
A.3x+y+z-6=0. B.6x-2y-2z-1=0.C. 3x-y—-z+1=0. D.3x-y-z=0.

Loi giai
Goi | 1a trung diém cua doan théng AB, suyra | (1; 1 2).
Goi (Oc) 1a mit phang trung tryc ctia doan thing AB
(a) di qua 1(412) vanhan AB =(-6;2;2) lam mdt vecto phap tuyén.

Phuong trinh mat phang (a) la: —6(X—1)+2(y—1)+2(z—2):O <& 3X-y-2=0.



Cau 9:

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(LL1) va hai midt phing

(P):2x—y+3z-1=0, (Q):y=0. Viét phuong trinh mit phang (R) chira A, vudng goc

vé6i ca hai mit phang (P) va (Q).

A.3X—y+2z2-4=0. B.3x+y-2z-2=0. C.3x-2z=0. D. 3x-2z-1=0.
Loi gidi

(P) :2X—Yy+32—-1=0 c6 vecto phap tuyén ﬁ(P) =(2,-13).

(Q):y=0 c6 vecto phép tuyén i) =(0:10).

Do mit phang (R) vudng goc véi ca hai mat phang (P) va (Q) nén c6 vecto phép tuyén

ey = Moyl | = ) = (-3:0:2).

Véy phuong trinh mét phang (R) la: -3(x—1)+0(y-1)+2(z-1)=0<3x-2z-1=0,

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, mit phang di qua ba diem A(2;3;5), B(3;2;4) va

C(4;1;,2) c6 phuong trinh Ia

A. 3x-y+2z-4=0. B.x+y-5=0. C.y-z+2=0. D. 2x+y-7=0.
Loi giai

Taco AB=(L-1-1), AC =(2-2,-3) suy ra n=| AB,AC | =(11,0).

Vi AB; AC c (ABC) nén (ABC) s& nhén ﬁ:[ﬁ,A—C} 1am mét vecto phap tuyén.

Hién nhién (ABC) di qua A(2;3;5) nén ta c6 phuong trinh ciia (ABC) la

1(x-2)+1(y-3)+0(z-5)=0 < x+y-5=0.

Trong khong gian Oxyz, mat phang (P):2x+ y+2z—2=0 song song v4i mat phang nao dudi
day?
A. x+%y—%z—1:0. B. x—y-z-2=0.C. 4x+2y+22+4=0. D. 2x+y+z-2=0

Loi gidi
) . 11 2.1 1 .
Xét (P):2x+y+z-2=0 va (Q): X+Ey_52_1:0 co I=T¢—1:>(P)khongsong
2 2
song voi (Q,).
. \ , 2 1 1 .
Xét (P):2x+y+2z—-2=0va (Q,): x—-y—z-2=0 ¢b I¢—l=—1:>(P)khongsongsong

voi (Q,).



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Xét (P):2x+y+2-2=0 va (Q,): 4x+2y+2z-4=0 cb %:%:%;ﬁ%z:(P) song

song
voi (Q;).

Xét (P):2x+y+z-2=0va (Q,): 2x+y+z—-2=0 cé%:%:%:—:(P) trang véi

(Q)-
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phing (P) c6 phuong trinh:
mx+(m—-1)y+z-10=0 va mit phang (Q):2x+y—2z+3=0. V&i gid tri ndo cua dudi day
cia m thi (P) va (Q)vudng goc véi nhau
A.m=-2. B.m=2. C. m=1. D. m=-1.

Loi giai
(P): mx+(m-1)y+z-10=0 c6 VTPT E:(m;m—l;l)
(Q):2x+y—-22+3=0 c6 VTPT E:(Z;l;—Z).
(P) va (Q)vuong goc < n, L n, < Nn,.ny < m.2+(m-1).1+1.(-2)=0
<3M-3=0m=1
Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho mit phing (P) c6 phuong trinh:
3x+4y+2z+4=0 vadiém A(L,-2;3). Tinh khoang cach d tir A dén (P).
A. d :E. B. d > > ?

= C. .
9 29 = J29

Loi giai

X, +4y, +22, +4 ~ 3-8+6+4]
N3+ 47+ 22 V29

Khoang cach d tir Adén (P)1a d(A (P)) =

—d(A(P)=——

J29
Trong khong gian Oxyz khodng céch gilta hai mat phing (P):x+2y+3z-1=0 va
(Q):x+2y+3z+6=0 1a

7 8 5
A —. B. —. C.14. D. —.
ATz NS N7
Loi giai
(P):x+2y+3z-1=0 (Q):x+2y+3z+6=0. Taco: %:§=g¢%l



(P)//(Q) nén chon A(L40;0)e(P). Vi (P)/(Q) nén d((P);(Q))=d(A(Q))
_[1+2.0+30+6] 7

S22z 14

Ciach khac: Cong thirc tinh nhanh: (P): Ax+By+Cz+D, =0; (Q)Ax+By+Cz+D, =0

(P)1(@) >a((P)(@) ~ P
|-1-6| 7

N RPN 7

Ap dung cong thirc: d((P);(Q))

=" Phan 2. Trac nghiém lwa chon ding sai. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b),
c), d) & méi cdu, thi sinh chon diing hodc sai.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz vdi ba vecto don vi i, ]k, cho A(1;1;2), B(2;-1;0),u =(1;-2;-1)

. Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé sau?
a) Tich c6 hudéng cua hai veccto i va ] 1a vecto K .
b) [U.7]=(0:3;2).

c) _ﬁ,ﬁ]:(G;l;O).

d) [ OA,OB | =(2;4;-3).

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG




Cau 2.

Cau 3.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-1;1;0), B(1;-1;2), C(1;—2;1). Xét tinh ding sai

cua cac ménh dé sau?

a) Mot vecto phap tuyén ctia mit phang (ABC) la [E, A—C] )
b) Vecto n=(1;2;3) 1a mét vecto phap tuyén ciia mat phang (ABC).
¢) Vecto U =(1;1;0) 1a mdt vecto phép tuyén ctia mat phing di qua O va chira duéng thing AB

d) Vecto V= (1; 2; 3) 12 mot vecto phap tuyén ctia mit phang song song voi hai duong thang
AB va OC.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG SAI

+ Ta c6 mdt vecto phap tuyén cuia mit phang (ABC) 1a [E, A—C] )

{ﬁ_(z;—z;z)
+ Ta co

. = [E,A—CJ =(4;2;-2) 1a mdt vecto phap tuyén cua mit phang
AC =(2;-3;1)

(ABC). Ma n=(1;2;3) khong ciing phuong véi [E,A—C] do %7&% nén n =(1;2;3) khong
1a mot vecto phép tuyén ctia mt phing (ABC).

+ Ta c6 mot vecto phap tuyén ciia mit phiang di qua O va chira dudng thing AB 1a
[O—A,@] :(2;2;0). Ma ﬁz(l;l;O) cung phuong véi [O—A,@] nén ﬁz(l;l;O) cling la
mot vecto phap tuyén ctia mit phang di qua O va chira dudng thing AB .

+ Ta c6 mot vecto phap tuyén ctia mit phang song song voi hai dudong thang AB va OC la
[E,O—C] = (2;0;—2) . Mav= (1;2;3) khong cung phuong véi [ﬁ,ﬁf] nén v = (1;2;3)
khong phai 13 mot vecto phéap tuyén cta mit phing song song véi hai duong thang AB va OC

Cho cée diem A(L,-2;0);B(2-11);C(112).

a) Phuong trinh mit phang (ABC) 1a x+2y-3z-3=0.
b) Phuong trinh mat phang ((x) qua A vavudng goc voi BC la x—2y—-z-5=0.
¢) Phuong trinh mit phang trung truc ( yij ) cua doan AC la 6y+4z-1=0.
d) Phuong trinh mét phang (;/) chira tryc Ox va diém C 1a 2y+z=0.
Loi giai

SAI PUNG PUNG SAI




a) Ta co AB=(L11); AC =(0;3;2)

Vecto php tuyén ciia (ABC) la n=| AB, AC | =(~1-2;3).

PT mit phing (ABC) la: —1(x—1)-2(y+2)+3z=0 hay x+2y-3z+3=0
b) Vecto phap tuyén cta () 1a n=BC =(-121).

PT mit phang () 1a: —1(x—1)+2(y+2)+1z=0 hay x—2y-z-5=0
¢) Ta c6 trung diém ctua doan AC 1a M (1;%;1)

Vecto phap tuyén cta () 1a n=AC =(0;3;2).

PT mit phang () la: O(x—1)+3(y+%j+2(z—l)=0 hay 6y+4z-1=0
d) Taco i=(10;0);0C =(11,2)

Vecto phép tuyén ciia (y) 1a n= [T, E] = (0;-2:1).

PT mit phing (ABC) la: Ox—2y+1z=0 hay 2y-z=0

Trong khong gian Oxyz , cho hai mit phiang (P):2x+2y-z+3=0, (Q):x+2y-2z+4=0
va diém A(1;2;3)

a) Diém A cach mit phing (P) mot khodng bang 5.
b) Mit phang (Q) cit mit phang (P) .
¢) Mit phéng (R) :2X+2y—2 =0 cach mit phang (F’) mot khoang bang 3.

d) Véi moi gia tri m thi hai mit phang (F’) va (T) . X+ Yy +mz+1=0cit nhau.

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI SAI

_ |2+4-3+3 Y

a) Ta co d(A,(P)) 22+22+(_1)2

b) Ta c6 VTPT cta hai mit phing (P)va (Q)ln lugt 1a n, =(2;2;-1),n, =(1,2;,-2).

Hon nira % * % # -1 nén hai vécto E va E khong cung phuong.

Do d6 hai mat phang (P)va (Q) cét nhau.



¢) Ta c6 hai mit phang (P)va (R)song song nhau.

Lay diém O(O; 0;0) thudc mit phiang (R) .
3
4((R).(P))=4(0,(P)) = 1

2°+2°+(-1)
d) Mat phang (P) ¢6 VTPT la n, =(2;2;-1) .Mt phang (T) ¢6 VTPT la n, =(LLm).

Vi hai mét phang (P)va (T) cat nhau nén hai VTPT n, va n. khong cung phuong.

=>m#—.
2

Vay véi m = _?1 thi hai mét phang (P)va (T) cdt nhau.

= Phan 3. CAu héi trac nghiém tra 1o ngan. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 6

Cau 1.

Cau 2.

Trong khong gian véi hé toa @ Oxyz cho mit phing (o) di qua diém M (1;2;3) va cit cac
tia Ox,Oy,Oz lan luot tai A, B,C sao cho d6 dai OA, OB, OC theo thir tir 1ap thanh cip s6 nhan
c6 cong boi bang 3. Khi d6 phuong trinh mit phing («) c6 dang Ax+By+z+D=0,
(A/B,Dell). Gié tri cua biéu thirc A+ B+ D béng bao nhiéu?
Loi giai

Pap an: -6

Goi A(a;0;0),B(0;b;0),C(0;0;c), diéu kién a>0;b>0;c >0
Do dai OA,OB,OC theo thir ty 14p thanh cdp s6 nhan c6 cong boi bang 3
OB =30A {b=3a {b=3a

Suy ra & &
{OC:SOB c=3b |[c=9%

Nén A(a;0;0),B(0;3a;0),C(0;0;9a)
Khi d6 phuong trinh mét phing («) 1a: L A

Vi M (123)e(a)nén 2+ 243 10 6-3aa=2
a 3a 9a

= (a): g+%+%:1®(a):9x+3y+ 7-18=0
= A=9B=3,D=-18= A+B+D=-6.
Trong khong gian vi hé truc toa do Oxyz, cho cac diém AL 2;3), B(1;2;5) va mat phéng
(a):x—2y+2+5=0. Biét diém M nam trén mit phang () sao cho MA*+MB”’ dat gia tri
nho nhat. Tim tung d6 ctia diem M .

Loi giai
Dap an: 4
Goi | la trung diém cua AB nén I(1;2;4)



Cau 3.

Cau 4.

MA%+ MB = (MI +1A) +(MI +1B) =Ml *+2MIIA+ 1A% Ml *+ 2MI.IB + 1B
=2.MI 4 2MI(IA+ IB) + IA+ IB*=2.MI %+ A%+ IB?
MAZ+MB? dat gia tri nho nhit < 2.MI ? dat gia tri nho nhat < MI dat gi4 tri nho nhat.
(ar):x—2y+2+5=0 c6 vecto phap tuyén n=(L—-2;1)
Do M e(a) nén M(x;Y,;z,) 1a hinh chiéu vuéng goc ctia | 1én mit phang (a) .

X—2Y,+2,+5=0 [x =0

. ME(CZ) Xo_lzk yo:4
Suy ra: Mk y,—2=—2k = 2 -3
z,—-4=Kk k=-1

Vay tung do cia diém M 1a 4.
Trong khong gian Oxyz, cho mit phiang (a):2x+3y+z+1=0. Goi (P) la mit phing song
song voi (o), cdt cac tia Ox,Oy, 0z lan luot tai cdc diém A, B,C sao cho thé tich khéi tr
dién OABC bing 6 . Tinh khoang cach tir goc toa @ O dén mit phang (P) (két qua lam tron
den hang phan tram).

Loi giai
Pap an: 1,60

Do (P) song song véi (@) nén (P) c6 phuong trinh: 2x+3y+2z+m=0, diéu kién m=1.

, | 5 m m
Khi d6: (P) cét cac tia Ox,0y,0z lan lugt tai cac diem la: A[—E;O;Oj, B(O;—g;oj,
C(0;0;-m), v6i m<0.

Thé tich khéi tr dién OABC bang 6 nén %OA.OB.OC =6

3

DM m=6e-" 6 (do m<0)
3 36

=

6| 2
& m’ =-216 < m=—6 (thoa man).
|20+3.0+0-6| 6

J2 132 14

Trong khong gian Oxyz , cho diém M (l; 4 9) . Goi (P) 14 mat phang di qua M va cét 3 tia
Ox, Oy, Oz lan luot tai cac diém A, B,C (khic O) sao cho OA+OB+0C dat gia tri nho
nhat. Tinh khoang cach d tir goc toa @ O dén mit phang (P) (két qua la tron dén hang

~1,60.

Ta co: (P):2x+3y+2-6=0 =d(O;(P))

phan tram).
Loi giai
Dap an: 5,14
Gia st A(;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c) véi a,b,c>0.



Cau 5.

Phuong trinh mit phang (P):§+%+E=1; OA+OB+0OC=a+b+c
a c
1 4 9
M (1:4:9 P)=>—+—+—=1.
(149)<(P)= 222

Ap dung BDT Bunhiacopxki:

(§+%+%j(a+b+c)[(\/g+{ %J{ %JZJ((\/E)2+(\/B)Z+(\/E)2)>(1+2+3)2.

=a+b+c>36.

l+%+g=1 a==6

DAu =" xdy ra khi { 2 € _awets 12 Nen (P): X4 Ly 2oy
1 2 3 12 18
—=-== c=18
a b c

Véyd=3—76z5,14.

Manhattanhenge (Hinh 1) 1a mot su kién dién ra khi Mt Troi moc hozc khi Mt Troi lian nam
thang hang voi cac tuyén phd Pong - Tay thudc mang ludi dudng phé chinh tai quan Manhattan
ctia thanh phé New York. Khi mat troi 13n, tia sang song song mit dat 1éch mot goc khoang
38° so v6i hudng tay (Hinh 2).

j,'
oo L]
r
N
o hY
' palne @ b
e L - i A
Hinh 1 Hinh 2

Gia sir mit tién cAc toa nha hai bén dudng nam trong 2 mit phang song song cach nhau 30m
va vudng goc voi mat dat. Biét rang mat phang phia bac di qua gbc O cua hé truc Oxyz , voi
tia Oz vudng gbc v6i mat dat va hudng 1én trén. Phuong trinh mat phang thir hai c6 dang

(Q):x+ay+bz+c=0, véi c= Tinh m+n.

sinn®’

Loi gidi
Dap an: 68
Goi A, B la giao diém ciia mp (Q) véi truc Ox va Oy, H 1a hinh chiéu vuong goc ciia O
lén AB.



Cau 6.

Vi khoang céch gitra hai mat phang bang 30m nén OH =30

. OH 30
Theo gia thiet, ta c6 goc OAH =38°, khi do OA= =

sin38° sin38°’

X,, =—0H c0s52° = -30¢0s52°, y,, =—OH c0s38° = -30c0s 38"

30

Toa do diém A(—_—O;
sin38

0
n=| 1 cos.380 0
c0s52
Mit phing (Q) di qua A vudng géc OH nhan n lam véc to phap tuyén c6 phuong trinh

( 30 j cos38° cos38° 30
X+ — 5 =0 X
sin38

0: J H(—30c0552°;—30c0538°;0) chon VTPT

+ + + =
c0s52° cos52° y sin 38°

Vay m+n=068.

Mot san van dong duoc xay dung theo mod hinh la hinh chop cut OAGD.BCFE c¢6 hai day
song song voi nhau. Mat san OAGD 1a hinh chir nhat va duoc gan hé truc Oxyz nhu hinh vé
(don vi trén mdi truc toa do 1a mét). Mit sin OAGD c¢6 chiéu dai OA=100m, chiéu rong
OD =60m va toa do diém B(10;10;8). Gia st phuong trinh tong quat cua mit phing
(OACB) c6 dang ax+y+cz+d =0. Tinh gia tri biéu thirc a+c+d.

Loi giai

Dap an: -10
Gén hinh chop cut vao hé truc Oxyz, ta co:

0(0;0;0), A(100;0;0),G(100;60;0), D(0;60;0), B(10;10;8)

Do OA = (100;0;0),0B = (10;10;8) nén fi =[OA, OB] = (0; -100;1000) .



+Dé @:

Suy ra mit phing (OACB) c6 vecto phép tuyén la n = (0;1,-10).
Phuong trinh tong quét cia mét phang (OACB) 1a y-10z=0.
Do d a=0,c=-10,d =0. Vay a+c+d =0-10+0=-10.

="Phan 1. Cau héi tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 161 tir cdu 1 dén cdu 12. Moi

cau hoi, thi sinh chi chon 1 phwong an.

Cau 1:

Cau 4:

Trong khong gian véi hé toa do OXyz , cho hai vecto a= (2;1; —2) va vecto b= (1;0; 2).

Tim toa do vecto 6 la tich c6 hudéng cua 5. va 6 .

A.c=(2;6;-1).  B.c=(46-1). C.c=(4-6-1). D.c=(2-6-1)
Loi giai

Ap dung cong thirc tinh tich ¢6 hudng trong hé truc toa do OXyz ta dugc:

c= [5,5] =(2;,-6;-1).

Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P):2x+3y+2z+2=0. Vécto ndo dudi day la mot

vécto phap tuyén cua (P)?

A. 1,(2;31). B. 11;(2;3;2). C. 1,(23,0). D. A,(2;0;3).

Loi giai

Vécto phép tuyén cua (P) 1a fi,(2;3;1).

Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x—2y+z—5=0. Diém nao dusi

day thuge (P)?

A. P(0;0;,-5). B. M (1,1,6). C. Q(2-15). D. N(-5;0;0).
Loi gidi

Tacd 1-2.146-5=0 nén M (L16) thudc mat phing (P).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(-12;0) va B(3,0;2). Mt phang trung truc ciia

doan thang AB c6 phuong trinh 14
A. X+y+2-3=0. B. 2Xx-y+z+2=0. C.2X+y+z-4=0. D.2x-y+z-2=0.

Loi gidi
Goi | 1a trung diém ctia doan thang AB. Suyra | (L11).
Taco AB =(4-2;2).

Phuong trinh mit phang trung tryc cta doan thing AB di qua trung diém | cua AB va nhén

AB lam vtpt, nén c¢6 phuong trinh 14 («):2x—y+2z-2=0.



Cau 5:

Cau 7:

Cau 8:

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , phwong trinh nao duéi day 1a phwong trinh mit phang
di qua diém M (1;2;-3) va c6 mot vecto phép tuyén n= (L,-2;3).

A. x-2y+3z2+12=0. B. x—2y—-3z-6=0. C. x-2y+3z-12=0.D.
X—2y—-32+6=0.

Loi giai
Phuong trinh mit phing di qua diém M (1,2;-3) va c6 mot vecto phap tuyén n=(1-2;3) la
1(x-1)-2(y-2)+3(z+3)=0 < x-2y+3z+12=0.
Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho hai diém A(5; —4; 2) va B (1; 2, 3) . Viét phwong trinh
clia mit phang (P) di qua A va vudng goc voi dudng thang AB .

A. 2x-3y-z2-20=0. B. 3x—y+3z-25=0.C. 2x—-3y—-z+8=0. D.
3X—y+3z-13=0.

Loi gidi
AB = (—4;6;2) = —2(2;-3;-1)
(P) di qua A(5;—4;2) nhan n=(2;-3;~1) lam VTPT
Do d6, phuong trinh mét phang (P): 2(x—5)-3(y+4)-1(z-2)=0< 2x-3y-z-20=0

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-L1L1), B(2;10) C(L-12). Mit phing di qua A

va vudng goc voi duong thing BC c¢6 phuong trinh 1a
A. 3x+2z2+1=0. B. x+2y-2z+1=0. C. x+2y—-2z-1=0. D. 3x+2z-1=0.

Loi giai
Ta c6 BC = (—1; -2, 2) 12 mét vécto phap tuyén ctia mit phing (P) can tim.
n=-BC = (1; 2, —2) ciing 1a mot vécto phap tuyén ciia mit phang (P) .
Vay phuong trinh mit phang (P) la x+2y—-2z+1=0.
Trong khong gian Oxyz , cho diém M (2;—1; 4) va mit phang (P) :3X—2y+2+1=0.Phuong
trinh ctia mat phang di qua M va song song v&i mit phang (P) la

A. 2x—-2y+4z7-21=0.B. 3x-2y+z-12=0.C. 2X—-2y+4z+21=0.D.
3X—2y+z+12=0

Loi giai
Phuong trinh cia mat phang di qua M va song song v6i mit phing (P) la
3(x—2)-2(y+1)+(z2-4)=0 < 3x-2y+2z-12=0.

Trong khong gian Oxyz, tinh khodng cach tr M(1;2;-3) dén miat phang
(P):x+2y+2z-10=0.



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Al B. 3. C.%. D.

wlH

Loi giai
- \1+ 2.2+2.(—3)—10\ 1
J12 422 422 3 3

Taco d(M;(P))

Trong khong gian v6i hé truc toa do OXyz , cho mit phang (P) rax+by+cz-9=0 chira hai
diém A(3; 2;1) , B(—3; 5 2) va vudng goc v6i mit phang (Q) :3X+y+2+4=0. Tinh tong

S=a+b+c.
A. S=-12. B.S=2. C.S=-4. D.S=-2.

Ta c6 ﬁz(—ﬁ;&l).

N =(3L1) 1a VTPT cita mp(Q).

Mp(P) chira hai diém A(3;2;1), B(-3;5;2) va vudng gbc véi mat phiang (Q).

=N, =| AB.N, | =(2:9;-15) 1a VTPT cita mp(P)

Vi A(3;21)e(P) =(P):2x+9y—-152-9=0 hodc (P):-2x—-9y+152+9=0

Mit khac (P):ax+by+cz-9=0=a=2b=9,c=-15.

Vay S=a+b+c=2+9+(-15)=-4.

Trong khong gian Oxyz, diém M thudc truc Oy va cach déu hai mit phang:

(P):x+y-z+1=0va (Q):x—y+z2-5=0 c6 toa dj 1a

A. M (0;-3;0). B. M (0;3;0). C. M(0;-2;0). D. M (0;1;0).
Loi giai

Tacd M eOy=M (0;y;0).

Theo gia thiét: d (M (P))=d(M(Q)) < = ©y=-3.

Vay M (0;-3;0).

Trong khong gian hé toa d6 Oxyz , lap phwong trinh cdc mit phang song song v&i mit phing
(B):x+y-2+3=0 vacach () mot khoang bang /3.

A. X+y-2+6=0; x+y—-z=0. B. Xx+y—-2+6=0.
C.X-y-z+6=0; x—-y—-z=0. D. Xx+y+2+6=0; x+y+z=0.
Loi giai

Goi mit phing () can tim.



Vi («)//(B) nén phuong trinh () c6 dang: X+y—z+c=0 véi cell \{3}.
Lay diém 1(-L-L1)e(p).

Vi khoang cach tir () dén (B) bing /3 nén ta co :

d(l,(a))=\/§©w=\/§<:>@=\/§@ zio.(théadiéukiénCeD \{3}).

V3 V3 =6

Vay phuong trinh (&) la: X+y-2+6=0; x+y-z=0.

=" Phan 2. Tric nghiém lwa chon ding sai. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b),

c), d) & méi cdu, thi sinh chon diing hodc sai.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, Cho tam giac ABC véi A(L,11),B(12;2),C(4,10). Cac ménh dé

sau dung hay sai?

a) AB=(0;11).
b) Tich c6 hudng ciia hai vecto AB,AC 1a a=(-13;-3).
¢) BC,b=(6;-2;,-4) 1a cap vecto chi phuong cita mat phang ( ABC).
d) Vecto phap tuyén ciia mat phang (AOB) la: n=(L1;2).
Loi gidi
a) Pung.
AB =(Xg — Xu: Vs — YaiZs —24) = (0;1;1)
b) Ping.
Taco: AB=(0;1;1),AC =(3;0;-1)
a= [E E] =(-13-3)
¢) Sai.
Ta co: BC =(3;-1-2)
Do d6 b=2BC nén BC,b 1a hai vecto cung phuong. Do dé BC,b khong phai la cap vecto
chi phuong ctia mit phang (ABC).
d) Sai
Mit phing (AOB) c6 cap vecto chi phuong OA=(L11),0B =(12;2) nén co vecto phap
tuyén la: n=| OA,0B |=(0;-1,1).
Trong khong gian Oxyz, Cho cac diém A(L-2;-1),B(4;12),C(2;3;1). Cac ménh dé sau
ding hay sai?



a) AB=(3,33).
b) Ba diém A, B,C khéng thing hang.
¢) Mit phing di qua 3 diém A,B,C c6 vecto phap tuyén la: a=(3;1,-4).
d) Mt phing (@) diqua A dong thoi song song v6i Oy va duong thang BC c6 vecto phap
tuyén la: n=(1,0;2).
Loi giai
a) Dung
AB =(Xg —Xu; Ys — YaiZs —Z4) =(3:3;3)
b) DPung
Hai vecto AB=(3;3;3),AC =(1,5;2) khong cing phuong nén 3 diém A B,C khéng thing
hang.
¢) Dung
Mit phing (ABC) c6 cap vecto chi phuong AB =(3;3;3), AC =(1,5;2) nén c6 vecto phap
tuyén 1a: b= [ﬁ, E] =(-9,-3,12). Do d6 a=(3;1;,—4) ciing 1a mot vecto phap tuyén cia
mit phang (ABC).
d) Sai.
Vecto | =(0;1;0) c6 gia song song mat phing (@ ); vecto BC =(~2;2;-1) co gi4 song song
mit phing (o). Hai vecto j,BC khong cung phuong.
Do d6: mit phing (e) c6 cdp vecto chi phuong j= (0;1,0), BC = (-2;2;-1) nén mit phang
(@) c6 vecto phap tuyén la: n= D,B—Cf} =(-10;2).
Cau 3. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(12;0), B(10;2), C(21%3), va mit phang
(P):x—y+2z+7=0.Céc ménh d¢ sau diing hay sai?
a) Mit phang (ABC) c6 mdt vécto phap tuyén 1a (2;11).
b) Mit phang (ABC) di qua diém M (3:15) .
¢) Mt phing (ABC) vuéng géc véi mét phing (P).
d) Khoang cach tir diém A dén mit phang (P) bing 6.
Loi gidi
a) Sai.
Ta co: ﬁ(o;—z; 2), ﬁf(l;l;l) = [ﬂé ﬁf} =(-4,2,2)=2(-211) = 2.n
Mit phing (ABC) c6 mot vécto phap tuyén: n(-2;11).

b) Dung



Phuong trinh mét phing (ABC): -2(x-1)+1(y—2)+1(z-0)=0< —2x+y+2=0.
Thay toa d0 diém M (3;1,5) vao phuong trinh mit phing (ABC): —2.3+1+5=0: thod man.
¢) Sai.
Ta ¢6 vecto phép tuyén ctia mit phing (P): n, = (L-12).
Np.n=-2.1-11+1.2=-12 0= Mit phang (ABC) khong vuéng goc véi mit phing (P).
d) Sai.
1-2+2.0+7

d(A;(P))J Vi+1+4 | =6
Trong khong gian véi hé toa doOxyz , cho 3 diém A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c) véi
a, b, ¢ déu duong.

a) Mt phiang (ABC) c6 phuong trinh X +%+ Z_1
a C

b) Mit phang (ABC) di qua diém G(1,2;3) sao cho G la trong tim AABCIa
6x+3y+2z+18=0

¢) Mit phang (ABC) di qua diém H (L11) sao cho H 1a truc tim AABCla x+y+2z-3=0
d) Mat phang (ABC) di qua diém M (2;—2;3) sao cho do dai OA,OB,OC theo thir tu tao
thanh cap sb cong c6 cong sai bang 2 . Khoang cach tir gbc toa dd O tdi mit phang (a) bang
M v6i I 12 phan 6 6i gian, khido T =m+n=19 .
n n
Loi giai
a) Dung
Theo phuong trinh mét phang theo doan chén ta c6 mit phang (ABC) c6 phuong trinh

—+=+—-=1
a b c
b) Sai

a_
s’ a=3

Vi G la trong tam AABC ta co 522(:) b=6
c c=9
Z=3
3

Mit phing (ABC) ¢6 phuong trinh §+%+§=1@ 6x+3y+22-18=0

c¢) Dung



1.1y
He(ABC) a b c a=3
Vi H(L11) 1a truc tim AABC tacé { HABC=0 <1 -b+c=0 <1b=3
HB.AC =0 a-c=0 c=3

Phuong trinh (ABC)la: x+y+2z-3=0

d) Dung
Gia s mit phang (a) cit tia OX tai diém c6 hoanh d¢ bang a (a > 0) khi d6 phuong trinh
mit phang (a) c6 dang 5+L+i =1.
a a+2 a+4
. 2 . n , 2 =2 3
Do (a) di qua diém M (2,—2,3) néntac6 —+—+——=1<a=2.

a a+2 a+4

Vay (a) cat Ox,0y,Oz lan luot tai A(2;0;0), B(0;4;0),C(0;0;6).
Goi d =d(O,(ABC)).

Ap dung cong thic tinh nhanh ta c6 i: L 1 1 t, 1.9

+ +
d> OA*> 0B”> O0OC’?

==+t o=—
2> 4 6" 144

144 12
=—=d=—.
49 7

Vay: T=m+n=19.

=d?

="Phan 3. Cau hoi trac nghiém tra 1&i ngan. Thi sinh trd loi tir cdu 1 dén cdu 6

Cau 1.

Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ba diém A(L;4;5), B(3;4;0),C(2;—10) va mit
phang (P):3x+3y—-2z-29=0. Goi M(a;b;c) la diém thuoc (P) sao cho bicu thirc
T = MA? + MB? +3MC? dat GTNN. Tinh tong a+b+c.
Loi giai

Chon diém | théa min 1A+ IB+3IC=0=> I (2,11)
Ta co:
T = MA® + MB? + 3MC?

~MA +MB’ +3MC’

=(W+ﬁ)2 +(W+@)2 +3(W+E)2

=5MI°+2MI(1A+ 1B+ IC )+ 1A’ + 1B + IC?

=5MI? + 1A + 1B® + IC?
T, < Ml
Suy ra, M 14 hinh chiéu cta | trén mit phang (P)

Goi A 1a dudng thang di qua | va vuéng goc véi (P)



= U, =n, =(3,3,-2)

Xx=2+3t
Aqy=1+3t
z=1-2t

M eA= M (2+3t;1+3t;1-2t)

M e (P)<>3(2+3t)+3(1+3t)—2(1-2t)-29 =0

ot=1=M(54,-1)

Vay a+b+c=5+4-1=8.

Trong khong gian OXxyz cho cac diém A(Z;O;O), B(O; 4;0),C(O;O;6), D(2;4;6). Goi (P) la

mit phang song song véi mat phang (ABC),(P) cach déu D va mat phang (ABC). Phuong

trinh cia mét phang (P) 1a ax+by +2z+d =0 véi a,b,d €[] . Gia tri cia d bang bao nhiéu?
Loi giai

Phuong trinh mit phang (ABC) la: §+%+é=1<:> 6x+3y+2z-12=0

Mit phing (P) song song voi mat phing (ABC) nén (P)c6é dang:

6x+3y+2z+d =0 (d=-12)

Vi ( P ) cach  déu D va mit phing ( ABC ) nén ta  co:

d(D;(P))=d((ABC);(P))<>d(D;(P))=d(A;(P)) < [36+d|=[12+d| < d =-24.

Viy phuong trinh mit phang (P) la: 6x+3y+2z2-24=0.

Céu 3. Cho hai diem A(3;-12), B(2;3;-3), C(-2;1-2) vamitphang(Oyz). Goi M (a;b;c) 1a diém

thudc mit phang (Oyz) sa0 MA.MB + MB.MC +MC.MA c¢6 gia tri min . Tinh téng a—2b+c¢
Loi giai

Goi | (a;b;c), sao cho IA+1B+1C=0 =1 1a trong tam AABC = | (1;1;—1).

Ta c6: MAMB + MB.MC + MC.MA

(VT +TA). (T + T8) + (VI + T8).(WIT + IC )+ (M + IC)).(WI + )

_3MI? + 2V (TA+ B+ 1C ) + (TATB + TB.IC + IC.IA) , (ma 1A+ T8 +1C =0)

=3MI? +(ﬁ.ﬁ§+@.ﬁ+ﬁ.ﬁ)

Vi diém 1, A B,C cb dinh nén 1A1B +IB.IC + IC.IA c6 gia tri khong dbi.

Pé MAMB + MB.MC +MC.MA ¢6 gi4 tri min < MI min.
Ma | ¢6 dinhnén M 14 hinh chiéu ciia | 1én(Oyz), suy ra M (0;1;,-1).



Cau 4.

Vay a-2b+c=0-2.1-1=-3.

Biét goc quan sat ngang cia mot camera 1a 116°. Trong khong gian Oxyz , camera dugc dit
tai diém A(2;1,5) va chiéu thang vé phia mat phing (P):2x—y—2z+13=0. Héi ving quan
sat duoc trén mit phang (P) cta camera 14 hinh tron c6 dudng kinh bang bao nhiéu? (lam tron

két qua dén chir s6 hang chyc)

Loi gidi
Goi A B,C lacac diém nhu hinh v& bén duéi va H 1a hinh chiéu vuong géc cua A 1én mat
phang (P).

Hinh vé

(P

Theo d¢ BAC =116° = BAH =58°.

_|2:2-1-2-5+13
Norvwr

Xét tam giac ABH vudng tai H , ta co:

tan BAH = % = BH =tan58°-2=2tan58° (dvdd).

Khi d6 AH =d(A,(P)) =2 (dvdd).

Suy ra BC =2BH =2-2tan58° = 6,4 (dvdd)

Vay viing quan sat clia camera trén mit phang (P) 1a hinh tron c6 duong kinh khoang 6,4
(dvdd).

Mét phan san trudng duoc dinh vi bai cac diém A, B,C, D, nhu hinh vé.



15 1500

D
c
Budc dau chung dugc 1y “thing bang” dé ¢ cung do cao, biét ABCD 14 hinh thang vudng &
A va B voido dai AB=25m, AD=15m, BC =18m. Do yéu cau ki thuat, khi lat phang
phan san truong phai thoat nude vé goc san & C nén ngudi ta 1ay do cao & cac diém B, C,
D xudng thip hon so véi dd cao & A 1a 10cm, acm, 6cm twong ung. Gia tri ciia @ 1a

Loi giai

Chon hé tryuc toa d6 OXyz sao cho: O = A, tia Ox= AD;tia Oy = AB.
Khi d6, A(0;0;0); B(0;2500;0); C(1800;2500;0); D(1500;0;0).

Khi ha d6 cao cac diém & céc diém B, C, D xudng thdp hon sovdiddcaod A 1a10cm, acm,
6cm tuong (ng ta cé cac diém mdai B'(0;2500;—10); C'(1800;2500;—a),- D'(1500;0;—6) )

Theo baira cé bén diém A; B'; C'; D’ dong phang.
Phuong trinh mat phang (AB'D') :X+Yy+250z=0.
Do C'(1800; 2500;—a) € (AB'D’) nén cé: 1800+ 2500—250a =0 <> a=17,2.
vay a=17,2cm.
Céu 6. Trong tiét thé duc hoc vé ki thuat chuyén bong hoi, Nam va An dang tip chuyén bong cho nhau,

Nam ném bong cho An d6, qua bong bay 1én cao nhung lai 1éch sang phai cua Nam va roi
xuong vi tri cach An 0,5m va cach Nam 4,5m dugc mo ta bang hinh vé& bén dudi



Biét rang quy dao cua qua bong nam trong mat phang (a) tax+ > y+cx+d =0 va vudng goc

v6i mat dat. Khi d6 gid tri cua a+c+d bang (két qua lam tron dén hang phan chuc).

Chon hé truc nhu hinh v&. Goi M 1a diém ma qua bong cham dat.

Khi d6 X, =0,5, y,, =~/4,52 0,5 =25

Vi (a) L(Oxy) nén (@) c6 véc to chi phuong k =(0;0;1).
Ma (&) c6 véc to chi phuong OM = (0,5; 2\/5;0)
Khi d6 véc to phap tuyén cia (a) 1a n, = [R,O—M] = (—2\/5;0,5;0) )

Vay (a):-24/5x+0,5y =0 nén a=-25;b=0,5c=0;d =0=a+b+c+d ~—4,5.



+De ©:
1="Phan 1. Cau héi tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra loi tir cdu 1 dén cau 12. Mi
cdu hoi, thi sinh chi chon I phuong an.
Cau 1: Trong khong gian Oxyz , mit phang (a) :X—Y+22-1=0 c6 vecto phap tuyén la
A.f,=(5-12) B. fi, =(11,2) C.n,=(2;2;4) D. fi, =(3-11)
Loi giai
Mit phang (a) :X—Yy+22-1=0 cb vec to phap tuyén i, = (1; -1 2)

z

Cau 2: Trong khong gian Oxyz , mit phang (a): + =
n,

=1 ¢6 vecto phap tuyén 1a

N | X
oo|~<

A. fi, =(15;10;-6) B. A, =(2;3,5) C.

Loi giai

=(15;10;6) D. fi, =(2;3,-5)

- 2 X 'y z 111 1
Mat ph —4+=+—=1 to phap tu n,=|==:—|= 15;10;-6
at phang (a): >t3t e ¢6 vec to phap tuyén [2 3 5) 30( )
Cau3: Khoang cich tir A(0;2;1) dén mit phing (P):2x—y+3z+5=0 bing:

6 4
A, —. B. 6. C.4. D. —.
— 414 14
Loi gidi
|2.0—2+3.1+5|

Ta co d(A,(P))= N :\/]I'

Cau 4: Khodng cach tir M (1,-1;-2) dén mt phang (P): %+l2+§ =1 bang:

C. 7. D.

Loi giai

AL B.
7

~N N

w

Ta ¢6 §+l2+§:1 hay (P):6x—3y+22—-6=0.

Do dé d(M;(P)):M:%.

\6° +3% +2°
Cau5: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai mit phang (P):X+2y—22 +3=0 va
(Q) :X+2y—2z-1=0. Khoang cach giita hai mat phang di cho la

4 C.z. D. 4.

B. .
3 3
Loi giai

Al
9

Liy A(LL3)e(P).



Cau 7:

Cau 8:

Cau 10:

pr21-23-1 4

Do (P) song song véi (Q) néntaco d((P).(Q))=d(A(Q)) 17427 +(-2) 3

Trong khong gian Oxyz, tim tat ca cac gia tri thyc cua tham sé m dé khoang cach tir diém
1(2;-1-2) dén mit phang (P):4x-3y-m=0 bang 2.

A. m=1. B. m=-1 hoac m=-21.
C. m=1hoac m=21. D. m=-9 hoac m=31.
Loi gii

- =1
Taco: d(1;(P))=2 Sty @{m :

5 m=21
Trong khong gian Oxyz , cho hai mt phang (P):2x—3y+z-4=0; (Q):5x-3y—-2z-7=0
. Vi trf tuong ddi ctia (P)&(Q) 1a
A. Song song. B. Cit nhung khong vudng goc.
C. Vuong goc. D. Trung nhau.

Loi giai

ne) =(2,-3;1);ni0) = (5,-3;-2) = nee) = kung) (k = 0).

N)Nq) # 0.
Vay vi tri tuong d6i cua (P) &(Q) 1a cat nhung khong vudng goc.

Gia tri cia m dé hai mat phang (a):?x—3y+mz—3:0 va (,B):x—3y+4z+5=0 vuong

gbc voi nhau la
A. 6. B. 4. C.1. D. 2.

Loi giai
Mit phang (@) ¢6 vecto phap tuyén 1a n. =(7;-3;m).
Mit phing () ¢6 vecto phap tuyén 1a ny = (1;,-3;4).
(@) L(B) = Nunp=0T7+9+4m=0 < m=—4.

Trong khong gian voi hé toa dg Oxyz , mat phfmg (P) :2X+3y+4z-12=0 cit tryc Oy tai
diém c6 toa d¢ 1a
A. (0;4;0) B. (0;6;0) C. (0;3;0) D. (0;—-4;0)
Loi giai
Goi M =0yn(P)=M(0;b;0). M e(P) =3b-12=0<b=4.
Vay M (0;4;0).

Trong khong gian Oxyz, mat phang di qua diém A(2; -3, 1) va song song v6i mit phang (Oxy)

c6 phuong trinh la



Cau 11:

Cau 12:

A.z=1. B. z= 2. C.z=-3. D. z=0.
Loi giai
Mit phang (Oxy)nhéan vecto don vi k = (0;0;1) 14 vecto phap tuyén
Mit phang di qua diém A(2; -3; 1) va song song voi mit phang (Oxy)ciing nhan vecto
k = (0;0;1) 1a vecto phap tuyén nén c6 phuong trinh: 0.(x- 2)+ 0.(y+ 3)+ 1.(z- )= 0b
z=1.
Trong khong gian Oxyz , cho diém M (2;-1;4) va mt phang (P):3x—2y+z+1=0. Phuong
trinh cia mt phang di qua M va song song v6i mit phang (P) 1a
A. 2X—-2y+42-21=0.B. x-2z+1=0
C. 10x+9y+5z-74=0. D. 3x-2y+z+12=0.
Loi gidi
Phuong trinh ctia mét phang di qua M va song song v6i mit phang (P) 1a
3(x—2)-2(y+1)+(z-4)=0 = 3x-2y+z-12=0.
Trong khong gian OXyz, cho céc diem A(5;1;3),B(16;2),C(5;0;4),D(4;0;6). Viét phuong
trinh mét phang (P)di qua hai diém A, B va song song véi CD.
A. 4Xx-5y+2+24=0. B. x-2z+1=0

C.10x+9y+5z2-74=0. D. 10x+9y+5z+74=0.
Loi giai

Taco AB=(-45-1),CD=(-10;2)=>n= [ﬂiﬁ] =(10;9;5)
Ta c6 mp (P) di qua A(5;1;3) vanhan n= (10;9;5)1am vecto phap tuyén nén c6 phuong
trinh

10(x—5)+9(y—-1)+5(z—3)=0<10x+9y+5z—74=0.

= Phan 2. Tric nghiém lwa chon dung sai. Thi sinh trd 11 tir cdu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b),

c), d) & méi cdu, thi sinh chon diing hodc sai.

Cau 1: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba diém A(0;1;2),B(2;-2;1),C(-2;10). Goi (P)la

mit phang di qua ba diém A, B,C. Cac khang dinh sau dung hay sai?
a) Mot vecto phap tuyén ciia mat phang (P) 1a n(1;1;1).
b) Phuong trinh mat phang (P) 1a x+y-z+1=0.
¢) Mit phang (P) cit truc Ox tai diém M (-10;0).
d) biém N (1, —2;0) thudc mat phing (P).

Loi giai



+Tac6: AB=(2;-3,-1); AC=(-2;0,-2).

-2 -2['|-2 0

s

1 2H2 _3”:(6;6;—6). Suy ra n(1;1;1)khong 1a vecto

phap tuyén cua (P). Nén a) sai
+Chon n' = %[E;A—C] —(L1-1) lamot VTPT cua (P). Ta c6 pt (P)la:

X+y—-1-72+2=0< X+Yy—-2+1=0. Suy ra b) ding
+ (P)cdt truc Ox tai diém M (—1;0;0). Suy ra c) dung.
+ Thay toa d diém N (1,—2;0) vao phuong trinh mét phing (P)ta ¢6 1-2—-0+1=0nén d)
ding
CAu 2: Trong khong gian Oxyz, cho diem M (1;2;3) va ba diém A B,C lan lugt 1 hinh chiéu vuéng
goc cua diem M (1;2;3) lén céc truc toa do. Goi (P)la mat phang di qua ba diém A, B,C.
Cac khéng dinh sau ding hay sai?

a) Mot vecto phap tuyén clia mit phang (P) 1a n(6;3;2).
. . 1.2 XYz
b) Phuong trinh mat phang (P)la 1 + > + 3" 0..
¢) Piém M (3;0;-2) thudc mit phang (P).
5 ’ \ A A A - N M 6
d) Khoang céch tir goc toa dd O dén mat phang (P)bang -
Loi gidi
+Goi A, B,C 1an luot 1a hinh chiéu vudng goc cua diém M (l; 2;3) 1én Ox,0y,0z.
Suy ra: A(1;0;0),B(0;2;0),C(0;0;3).

+ Vay phuong trinh mat  phing ( ABC) theo doan chin i

5+X+£:1<:>6x+3y+22—6=0.
1 2 3

+ Tur do ta c6 a) ding va b) sai
+ Thay toa d0 diém M (3;0;-2)vao phuong trinh 6x+3y+2z-6=0ta co
6.3+3.0+2.(-2) -6 =8 0nén diém M (3;0;-2) khong thudc mit phang (P). Suy ra c) sai.
: -6 6 :
+Taco d(0,(P))=———=—-= = Suy ra d) ding

\6?+3% 422



Cau 3: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mit phang (P):X+y+z+1=0 va hai diém

A(L-12);B(211). Goi (Q) 1a mit phang chtra A,B va vudng géc véi mit phing. Cac
khang dinh sau dung hay sai?

a) Mot vecto phap tuyén cia mat phang (Q) 1a (3;-2;-1).
b) Phuong trinh mit phang (Q) la 3x—-2y-z+3=0.
c) Piém M (3;1;2)khong thudc mit phang (Q).
d) Mit phang (Q) song song véi mat phang (R): 6x—4y—-2z-6=0.
Loi giai
+ Mit phing (P) c6 1 vécto phap tuyén 1a n; = (LL11). Véc to AB=(12;-1).
+Goi n 1a mdt véc to phap tuyén ciia (Q), do (Q) vudng goc véi (P) nén nco gia vudng

goc véi n, mit khic véc to AB ¢6 gid nam trong mit phang (Q) nén n ciing vudng goc voi

AB

+Ma n, va AB khong cung phuong nén ta ¢ thé chon ﬁZ[E,ﬁ} =(-3,2;1) suy ra
(3;-2;-1) ciing 1a mét vecto phép tuyén ciia mt phang (Q)nén a) ding

+ Miat khéac (Q)di qua A(L-12) nén phuong trinh cia mat phang (Q) la:
—3(x—1)+2(y+1)+1(z—2)=0<3x—2y—z-3=0. Suy ra b) sai

+ Thay toa d0 diém M (3;1,2)vao phuong trinh 3x-2y-z-3=0ta c6
3.3-2.1-2-3=2=0nén diém M (3;1;2)khong thuc mit phang (Q). Suy ra c) dung.

+Tacé gzi—jz:—;::—z nén (P)=(Q). Vay d) sai

: Mit phing (a) 1a mit phang di qua diém A(1;2;- 3) va vudng goéc v6i hai mat phang:

(P):X+y+z+2=O;(Q):2X- y+2- 4=0. Cac khang dinh sau diing hay sai?

Khang dinh bung | Sai

a | Mat phiang (a) c6 mot vecto phap tuyén [a: n =(-2.13)

b | Mat phing («) c6 phuong trinh la: 2x+y- 3z-13=0

(«)
(<)
C | Mt phing (a) di qua diém B(2;0;0)
d | Mat phing (a) song song véi mit phang (B):4x+2y-62-3=0

Loi giai



a b c d
Sai Dlng Sai buing

Mit phang (a) vudng goc voi hai mat phang: (P) X+Yy+2+2=0; (Q) 12X- y+2-4=0
nén c6 cip vecto chi phwong: n, = (1; 1 1) van, = (2; -1 1) )
Do d6 mit phang (a) ¢6 vecto phép tuyén: n= gn—l; n—zg: (2;1; - 3) .
Phuong trinh mét phang (a) la: 2(x— 1)+(y- 2) - 3(z+3) =0U 2x+y-3z-13=0.
Do 2.2+0-3.0-13' 0pb BI (a).
D@é thiy, mit phang (a) song song voi mit phang (ﬂ) (4x+2y-62-3=0.
= Phan 3. CAu héi trac nghiém tra 1o ngan. Thi sinh trd l0i tir cdu 1 dén cdu 6
Cau 1: Phuong trinh mit phang (P) di qua diém A(l; 2;- 3) va chira truc Oxcod dang
ax+3y+cz+d =0. Tinh 2a+3c- d.
Loi giai
Dép an: 6.
Tryc Ox chira diem O(0;0;0) va diém B(1;0;0).

Do mit phéng (P) di qua diém A(l; 2;- 3) va chtra truc OX nén mit phing (P) c6 cip vecto

chi phuong:
OA=(1;2;- 3)
OB :(1;0;0)

Do d6 mit phiang (P) c¢6 vecto phép tuyén: n= gﬁ, @ﬁ: (O;- 3;- 2) .
Phuong trinh mat phang 1a: O(X- 0) - 3(y- 0) - 2(2 - O) =00 3y+2z=0.
Vay 2a+3c- d =6.

Cau 2: Phuong trinh mit phang (a) song song voi mit phang (P) :X- 2y+2z-15=0 va cich diém
A(2;1;1) mot khoang bang 5 c¢6 dang ax+by+2z+d =0 véi d 1a mot s dwong. Tinh
a+b-2d.

Loi giai
bap an: -27.
Do mit phang (a) song song voi mit phing (P) 1X-2y+2z-15=0 nén phuong trinh mat
phing (a) co dang x- 2y+2z+d =0.

Ta co:



_[2-2.1+2.1+d| _|2+d] e

d(A;(”‘)) 12+(-2)2+22 3
b |2+d|=15
. €d =13
U ¢ .
gd =-17

Do d>0b d=13
Phuong trinh mat phang (a) la: x- 2y+2z+13=0.
Vay a+b-2d =1- 2- 2.13=-27.
Cau 3: Phuong trinh mit phang (a) song song voi mit phing (P) :X-3y+4z+5=0 va cach déu 2
diém A(3;- 1;2) va B(2;0;- 1) c6 dang x+by+cz+d =0. Tinh b+2c+3d .
Loi giai
Pap an: -13.
Do mit phang (a) song song voi mit phang (P) :X- 3y +4z+5=0 nén phuong trinh mit phang
(a) codang x- 3y+4z+d =0.
Ta co:
MCORMCD
3-3(-1)+4.2+d| _[2- 3.0+4.(-1)+d|
I +(-3) 442 ) JI+(-3) 442
U [14+d|=[d- 2]
- g’l4+d =d-2
gld+d=2-d
U d=-6.
Phuong trinh mat phang la: X- 3y+4z- 6=0.

Vay b+2c+3d :-3+2.4+3(-6) =-13.
Cau 4: Phuong trinh mit phang (a) di qua hai diém C(2;1;0) ; D(1;4;1) va cach déu 2 diém
A(l;O;Z) va B(1;2;- 3) c6 dang x+by+cz+d =0 v6i b 1a mot sé nguyén. Tinh 5b+c+d

Loi giai
Pap an: 0.
Phuong trinh mit phang (a) c6 dang: ax+by+cz+d =0.
Do CI ()P 2a+b+d=0P d=-2a-b ().

Do DI (a)b a+4b+c+d=0P c=-a-4b-d=-a-4b+2a+b=a-3b (2)



Ta co:
Yrga) = Yo
[1+c.2+d| _

JE2+b?+c? 12 +b%+c?

U |2c+d+1|=|2b- 3c+d +]]

U |2-6b-2-b+1= =[10b- 4]
. €1-7b=10b- 4 . eb-E )
v %1-7b—4-10b > '
éb:]. (tm)
oo
Véi b=1b |°
fd=-3

Phuong trinh mat phang la: x+Yy- 2z- 3=0.
Vay bb+c+d =5.1- 2- 3=0.

Céau 5: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 canh bén SA vudng goc voi day; tr giac ABCD 1a hinh vudng;
SA=AB=3. Béng cach thiét 1ap hé truc topadd Oxyz nhu hinh v€, phuong trinh mat phfmg
(SBC) c¢6 dang: x+by+cz+d =0. Tinh b*+c® +d°.

Loi gidi
bap an: 10.
Trong h¢ truc toa do nhu hinh vé ta c6
B(3,0;0); C(3;3,0); S(0;0;3) .

1 SB = ( 3,0; 3)

Mit phang (SBC) c6 cap vecto chi phuong 1 .
jsC= ( 3-3; 3)
Do d6, mit phang (SBC) ¢6 vecto phap tuyén n = gS@; fgz (9;0; 9) .
Phuong trinh mat phang (SBC) la: 9(X - 3) +9(Z - 0) =0U x+z-3=0.

Vay b? +c? +d? =02 +12 +(-3)2.



Céau 6: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 canh bén SA vudng goc voi day; tor giac ABCD 1a hinh vudng;
SA=3;AB=2. Bﬁng cach thiét 1ap hé truc toa @@ Oxyz nhu hinh v€, tinh khoang canh tir

diém A dén mat phang (SCD) . (1am tron dén hang phan trim)

i
1/’)‘
Loi giai
Pap an: 1,66 .
Trong hé truc toa d§ nhu hinh vé ta co
A(0;0;0); C(2;2;0); D(0;2;O); S(0;0;3).

N —

SC :(-2;-2;3)
'I'—D:(O;-Z;3)

N

Mit phang (SCD) c6 cap vecto chi phuong
iS

Do d6, mit phang (SCD) ¢6 vecto phép tuyén n = g%; 833: (O; 6; 4) .

Phuong trinh mét phang (SBC) la: O(X- 0)+6(y- 0)+4(Z- 3) =0U 3y+2z-6=0.
_[3.0+20- 6] _ 613

(A,(SCD)) (32 +92 13

Vay d




